Valasz Marki Laszlé opponensi véleményére

Koszonetemet fejezem ki Marki Laszlénak a disszertaciém elolvasésaért,
a biraldi vélemény elkészitéséért és a disszertaciomban szereplé eredmények
részletes, pozitiv értékeléséért. Koszonom a disszertacié néhany pontat-
lansagra vonatkozd megjegyzéseit, ezen megjegyzésekkel maximalisan egyet-
értek.

A biralatban a kovetkezd kérdés szerepelt:

"Kordbbi eredmények alapjin a véges kongruencia-felcserélhetdo Putcha-
félcsoportok két archimédeszi félcsoport bizonyos félhdloi. Az elsé megszoritds
az, hogy a jelolt csak azt az esetet vizsgdlja, amikor a felsé komponens csoport.
A témdban kellben nem jdratos olvasé (taldn naivan) igy vélheti, hogy a 2x1-
es vagy 1 X 2-es vagy 2 X 2-es Rees-matrixok esete sem lehet reménytelentil
bonyolult. Kérdés: mi okozza ezekben a nehézséget?”

Vélaszom a kovetkezo: J6l ismert, hogy a Rees-féle méatrixfélcsoportok
kongruenciéi hogyan konstrualhatok. Mivel a matrixfélcsoportok a kérdésben
emlitett esetekben egy bévebb félcsoport részcsoportjai, ezért ez az ismeret
csak részben, és esetleg csak specidlis esetekben hasznosithato. Néhany példa
azt mutatja, hogy esetleg az a jarhato 1ut, hogy a kérdésben emlitett eseteknek
megfelel6 félcsoportokat olyanokbdl allitjuk el6, amelyek fels6 félcsoportja
csoport. Ennek szemléltetésére két példat mutatok.

1) A disszertaciom 5. fejezetében szerepld 1-es tipust kongruencia-felcse-
rélheté medidlis félcsoportok felso félcsoportja olyan L x G x R derékszogl
Abel-csoport, amelyben L egy legfeljebb 2 elemti balzéré félcsoport, R pedig
egy legfeljebb két elemi jobbzéro félcsoport (az alsé félcsoport nil félesoport).
Leirasukhoz egy 1j konstrukcio kigondolasara volt sziikség, és mindegyik ese-
tet a kommutativ nem arkhimédeszi kongruencia-felcserélhetd félcsoportok-
bol kiindulva kaptuk meg a jobb tiikrozés, illetve a bal tiikrozés megfeleld
alkalmazasaval.

2) A mésodik példaban is egy specialis konstrukeié jatszik fontos szere-
pet. Z. Jiang ”LC-commutative permutable semigroups, Semigroup Forum,
52-2(1996), 191-196” cikkében szereplé Theorem 11 szerint minden olyan nem
arkhimédeszi kongruencia-felcserélheté LC-kommutativ félcsoport, amelynél
a fels6 félcsoport egy kételemi balzérd félcsoportnak és egy kommutativ cso-
portnak a direkt szorzata (az alsé félcsoport itt is nil félcsoport), egy kom-
mutativ nem arkhimédeszi kongruencia-felcserélheto T félcsoportnak a T' egy
ideal szerinti bifurkaciés bévitéseként (bifurcation extension) &ll eld.
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Mindkét példa azt mutatja, hogy még olyan esetben is, amikor specialis
félcsoportosztalybeli félcsoportokat vizsgalunk és az alsé félcsoport nil fél-
csoport, a vizsgdlat eredményessége attol fligghet, hogy tudunk-e alkalmas
konstrukciét taldlni a vizsgalt félcsoportok leirasahoz. A példak azt is mu-
tatjak, hogy fontos szerepet jatszanak azok a kongruencia-felcserélheté nem
arkhimédeszi félcsoportok, amelyek fels6 félcsoportja csoport, alsé félcsoport-
ja pedig nil félcsoport. Ezért tartottuk fontosnak, hogy mi is elsésorban
ezeket a félcsoportokat vizsgaljuk meg.

A fenti kérdéshez kapcsoloddan egy megjegyzés hangzott el a birdlatban:

"A mdsodik megszoritis az alsé komponensre vonatkozik. FErre a kom-
ponensre a 6.2.4. Lemma négy lehetoséget ad meg, kozulik a szerzd csak a
masodikat és a harmadikat, valamint a negyediknek a 6.2.6. Megjeqyzésben
megadott két specidlis esete eqyikét vizsgdlja. Nem ldtszik, hogy ennek a
megszoritasnak valamiféle elvi oka lenne.”

Mivel ismert, hogy hogyan kaphatjuk meg a teljesen egyszerii félcsoportok
kongruencidit, ezért a fent emlitett megszoritasnak elvi oka nincs. A prob-
léma nehézsége attol fiigg, hogy az egész félcsoporton tudunk-e megfeleld
kongruencidkat definidlni esetleg tigy, hogy azok a teljesen egyszerii részfélcso-
portok valamely kongruencidinak az egész félcsoportra vald kiterjesztésével
keletkeznek.

A Remark 6.2.6 két esetére vonatkoz6 megjegyzésre a kovetkezé a vé-
laszom. A két eset szoros kapcsolatban all egyméssal. A (4b) esetben K
olyan idedlja Sp-nak, amely teljesen egyszerdi, és ezért K? = K. fgy (a
disszertaciobeli Theorem 1.1.4 szerint) K idedlja S-nek is. Az S félcsoport
K idedl szerinti Rees-féle faktorfélcsoportja olyan kongruencia-felcserélheto
félesoport, amely a (4a) esetnek felel meg. Igy a (4a) eset vizsgdlatéval a
(4b) eset jovébeli vizsgalatat készitettiik eld.
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