A biralobizottsag értékelése

Az érkezezés témakore a kombinatorikus csoportelmélet, valamint a véges csoportok
reprezentacidelméletének hatarteriiletén helyezkedik el. A bevezetd fejezete, amely
Iényegében a tézisfiizet angol nyelvii megfeleldje, torténeti kontextusba helyezve ismerteti
az eredményeket, megemlitve azok kapcsolodasi pontjait nevezetes sejtésekhez és nyitott
problémakhoz. A kovetkezd fejezetekben bemutatott vizsgalatok alapjat Brauer 1963-as
dolgozatdban megfogalmazott kérdése adja, amely a G véges csoport konjugaltsagi
osztalyainak k(G) szdmara vonatkozo, csupan a csoport rend;jétdl fiiggd alséd korlatot keres.
A log2log2|G| korlatot mar Brauer is ismerte, késébb Pyber, majd Keller adtak ennél jobb
becslést. A maig ismert legjobb also korlat Maroti Attila elso tézise. Brauer egy eredménye
kapcsan Pyber vetett fel kérdéseket arrol, hogyan lehetne k(G)-t G rendjének egy p
primosztoja fliggvényében alulrdl becsiilni. A k(G) > 2(p-1)Y? sejtés mar korabban 1étezett,
bizonyitasa viszont Malle, Keller, Kiilshammer munkai nyoman csak kiillonb6zé megszoritd
feltételek mellett volt ismert. Az értekezés 2. tézise, hogy ez a korlat tetszéleges csoportra
érvényes, sOt az egyenlOséget teljesitdé csoportok is pontosan le vannak irva. A tétel
felhasznalasaval igazolhato, hogy ugyanez az alsé korlat vonatkozik G p-hez relativ prim
foku komplex irreducibilis karakterei halmazanak szamossagara (3. tézis). A k(G) fels6
becslésére vonatkozo 4. tézis szerint minden n > 4-edfoka permutaciocsoportnak legfeljebb
518 konjugaltsagi osztalya van. Ez Kovacs és Robinson egy korabbi tételének élesitése, a
probléma motivacidja pedig Brauer moduléris reprezentdcidelméleti in. k(B) sejtését p-
feloldhato csoportokra igazold k(GV) tétel. Az eredmény a linearis csoportok minimalis
bazisszamara is kovetkezményekkel jar. Az 5. tézis Seress egy ide vonatkozo tételének
altalanositasa, valamint Halasi és Podoski egy korabbi tételének kiterjesztése p-feloldhato
csoportokra. Az ezzel parhuzamosan adddo 6. tézis, amely a véges V vektortéren hiien és
teljesen irreducibilisen hatd p-feloldhatd csoport elemszamara ad felsé korlatot, Palfy és
Wolf egy korabbi tételét altalanositja. A 7-9. tézisekben véges csoportok félancanak p-
feloldhato, centralis, valamint nem centralis fOfaktorai rendjeinek szorzatira vannak fels6
becslések. Az értekezés 5. fejezetének f6 eredménye a 10. tézis: egy G primitiv normaloszto
indexe egy n-edfoku permutacidocsoportban kisebb, mint n, kivéve, ha G egy affin primitiv
permutacidcsoport és az A/G faktorcsoport (valamint n) egy explicit véges listdhoz tartozik.
A 11. tézis megadja azokat az n-edfoku primitiv permutaciocsoportokat, melyek kiilsd
automorfizmuscsoportja legalabb n elemii. A 12-13. tézisek permutécidcsoportok tranzitiv
normalis €s szubnormalis részcsoportjainak indexére adnak exponencialis fels6 korlatot. A
14-16. tézisek fixpontterek dimenzidatlagarol szélnak. A 16. tézis szerint a V véges
dimenzids vektortér linearis transzformaciodi csoportjaban az atlagos fixpont-altér dimenzid
legfeljebb (dimV)/p, (p a csoport rendjének legkisebb primosztdja) minden olyan
normaloszté  szerinti mellékosztalyra, amelyre nézve V-nek nincs trivialis
kompoziciofaktora. Ez megvélaszolja és altaldnositja Neumann egy 1966-os sejtését,
tovabba az egyenldség esetét is jellemzi. A 17-19. tézisek az n-BFC csoportok rendjére,
valamint azok kommutétor-részcsoportjainak rendjére vonatkozé eddigi legjobb becslések,
Segal ¢és Shalev eredményeinek élesitései.

Megallapithatd, hogy Maro6ti Attila sok évtizedes multra visszatekintd, a csoportelmélet
klasszikus fejezeteihez tartozo, sokak altal vizsgalt nevezetes kérdésekkel kapcsolatban ért
el szamottevd eredményeket. A tézisek kozott kiemelt 19 tétel mindegyikét Q1 presztizsii
folyoiratban publikalta, a bizonyitasok mélysége kiemelkedé targyi tudast és kreativitast, a
kérdeéskor eszkoztardban vald alapos jartassagot tanusit. A birdlobizottsdg a tézisek
mindegyikét elfogadja mint 0j, a szakteriilet fejlédéséhez alapvetden hozzajaruld
eredményeket.



