Valasz Freud Rébert biradlatara

Nagyon koszénom Freud Robert biraloi véleményét, tdmogatésat és a dicsérd szavakat.
A tovabbiakban valaszolok a feltett kérdésekre, illetve megjegyzésekre.

Kérdés. A 2.1.3 Tétel speciélis esete a nagyon éaltalanos és bonyolult feltételrendszert
2.1.1 Tételnek. Itt felmeriil, hogy esetleg més specidlis esetek is énmagukban érdekes
és mutatos eredményeket szolgaltathatnak. Ez a kérdésem a késébbiekre is vonatkozik,
amikor valamely nevezetes eredményt a szerzé egy altalanosabb tétel specialis eseteként
vezet le.

Valasz. A 2.1.1. Tétel egy masik specialis esete a 2.4.1. Tétel, amely a ¢°)(n) expo-
nenciélis Euler-fliggvény r-edik momentuméra vonatkozik. Mas alkalmazésok is adhatok.
Tekintsiik példaul a ¢*(n) unitér Euler-fiiggvényt, ahol ¢*(n) = (pi* — 1) --- (p% — 1), ha
n = pi* - p. Legyen ¢\®*(n) = ¢*(ay1) - - - ¢*(a,) az el6bbi ¢(°)(n) fiiggvény unitér meg-
felelsje. A 2.1.1. Tételbél az ¢ = 3, k = 2 valasztassal kévetkezik, hogy >° _ ¢(@*(n) =
= Az + Bx'/? 4+ O(z'/**¢), ahol A, B explicit konstansok. Lasd az értekezésben nem
emlitett, N. Minculete-vel kozos, 2011-ben publikalt cikkemet.

A bemutatott tovabbi altalanos eredményeimre is adhatok mas alkalmazéasok. Példéaul
a 3.2.1. Tételbdl kovetkeznek a > o([n1, ... nx]) s 3o, pP([na, .., me])
Osszegekre vonatkoz6 aszimptotikak, amelyek szerepelnek a publikalt cikkemben.

Megjegyzés. ... nagyon jonak tartom egyes fontos eredményeknél azoknak egy joval
altalanosabb, 6nmagaban viszont nem til ,mutatos” tételbsl torténd levezetését.

Valasz. Magam is erre torekedtem. Példaként megemlitem még a 2.3. fejezet eredmé-
nyeit, amelyek a Wirsinggel kozos cikkembdl valok. Az altalanos feltételeket tartalmazo
2.3.4. Kovetkezménybdl kozvetleniil adodnak a o(n), o€ (n), P (n) fiiggvények maxima-
lis nagysagrendjére, valamint ¢(n), p(n) := #{k : 1 < k < n, k reguléaris (mod n)} mini-
mélis nagysagrendjére vonatkozé eredmények. Igy példaul lim inf,_,..(p(n)loglogn)/n =
= e 7, a Euler-féle ¢ fiiggvényhez hasonléan.

Kérdés. Van-e remény harom ciklikus csoport direkt szorzatanal is hasonl6 eredmény-
re, akar esetleg hibatag nélkiil ?

Valasz. Legyen c(ny, ng, n3) és s(ny, ng, n3) a Zy, X Ziny X Zin, csoport ciklikus részcso-
portjainak, illetve az 0sszes részcsoportjanak a szama. A harom valtozos Perron-képletet és
komplex integréalast alkalmazva igazoltuk, meglehet&sen bonyolult szamitasok révén, hogy
D 1 mgms<a €1, M2, 12) = 2° Py (log ) + O (2%/3%¢) | ahol P;(t) egy alkalmas 7-edfokd po-
linom t-ben (kdzlésre benytjtva, tarsszerzé Wenguang Zhai). Ugy ttinik, hogy a ciklikus
részcsoportok szaméra a k-dimenzios esetben is adhatd aszimptotika a 2.8.1. Tételben



szerepld formulabol kiindulva, z%Py._;(logx) fétaggal, itt egy (2% — 1)-edfokit polinom
szerepel, de pontos hibatag nélkiil. Az s(ny, ng, ng) fliggvényre és annak k-valtozos alta-
lanositasara (k > 3) nem sikeriilt aszimptotikat adni.

Mivel a Z, csoport részcsoportjainak a szama a 7(n) osztofiiggvény, ez a kérdéskor
ugy is tekinthetd, mint a Dirichlet-féle osztoprobléma egy altalanositésa.
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