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A MTA III. osztalya és doktori bizottsdga részére

Vélemény Té6th Laszlo
»Asymptotic properties of multiplicative arithmetic functions
of one and several variables”
cimi doktori értekezésérol

Az értekezés eredményei az analitikus-valésziniiségi szamelmélet elemi vonulataba
tartoznak. Ez azt jelenti, hogy bar Dirichlet-sorok idénként ki vannak szamitva, a
becslések nem ezek komplex integralasaval adédnak. Ez nem véletlen, a vizsgalt kérdések
nagy része az osztoprobléma csalddjaba tartozik, ahol ezek a mddszerek kevéshé alkal-
mazhatok.

Szokas dicséréleg emliteni, ha valaki ,mély”, ,nehéz” mddszereket alkalmaz. Az
én eszményem az adekvat, vagyis a cél eléréshez elegendé minimalis eszkoztar, ami itt
altalaban all. Téth fel is hoz egy példat, ahol elemileg javitja masok analitikus becslését.
Nem titkolja el azt sem, hogy az ellenkezdjére is van példa, a Mobius-fiiggvényre ha-
sonlité esetben az 6 elemi becslését javitottdk meg masok analitikus moédszerrel.

A fenti elismerés alol kivétel az alternald Osszegekrol szolé 2.2 fejezet. Téth fi-
gyelmét elkeriili az az elemi tény, hogy az alternal6 6sszeg megkaphatd, ha a paratlan
szamokra kiterjesztett Osszeg kétszeresébdl levonjuk a teljes Osszeget; a teljes Osszeg
becslés dltalaban ismert, a paratlan eset pedig hasonléan kezelhetd. Példaul az 1/¢(n),
1/o(n) figgvények esetén a paratlan Osszegre a naiv becslést hasznalva O((logx)/z)
hibatag adodik, ha pedig a teljes Osszegre ismert javitds a paratlan esetre is miikodik
(ami valdszind, de nem ellenériztem), a logaritmus kitevéje 2/3 4 e-ra javithato.

Ezen elnézésre mentségiil lehet felhozni, hogy az értekezés gyengébb becslései ( a
logaritmus 4/3-os kitevéje) egy éltaldnos tétel kovetkezményeként adddnak, és teljes
altalanossdgban a javitas legaldbbis nem egyszeri. Emlitésre érdekes még, hogy mas
szerzok elotte még gyengébb hibatagot bizonyitottak.

1. kérdés. Tud-e példat olyan multiplikativ fliggvényre, ahol az alternald 6sszeg
hibatagja ténylegesen nagyobb, mint a teljes Gsszegé?

Az értekezés vizsgal jonéhany érdekes és természetes kérdést, mint pl. az elsé részben
kvadratikus kongruencidk atlagos megoldasszama, a masodikban egész szamok k-asai
legkisebb kozos tiibbszorosének statisztikus viselkedése. . Filiggvények egy osztélyara,
amely magaban foglalja a pozitiv kitev6ji hatvanyokat, az oszték Osszegét és az Euler-
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Osszegre. Sajndlattal allapitja meg, hogy a (-1)-edik momentumra (vagyis a legkisebb
k6zos tiibbszorosok reciprokosszegére) csak nagysdgrendet tud bizonyitani, aszimpto-
tikat nem. Elso ranézésre azt gondoltam, hogy ez nem lehet nehéz; némi fejtorés utan
kénytelen voltam belatni, hogy ,,de igen”, bar lehetetlennek sem tiinik.

Komoly hianyosséga viszont az értekezésnek, hogy a felsé becsléseket nem tamaszja
ala a hibatagok alsé becslésével, igy az olyan onértékelés, hogy valamely becslés ,,sharp”,
a levegOben 16g. Erre vonatkozik mésik kérdésem.

2. kérdés. Tud-e az eredmények némelyikénél alsé becslést adni a hibatagra, ami
lehetové tenné az eredmény élességének pontosabb megitélését?

Az emlitett erényeket és hidnyossagokat Osszevetve gy vélem, az értekezés nem
kiemelkedd, de elfogadhato, az értekezés vitara bocsatasat és a fokozat megitélését ja-
vaslom.
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