Valasz Kis Tamas biralatara

Ko6szoném a birald alapos munkajat és tdmogatd véleményét.

A 3. pontban megfogalmazott kritikat elfogadom. Sajnos a disszerta-
ci6 alapjaul szolgélo cikkekben alkalmazott jeldlésrendszer egységesitése nem
sikeriilt tokéletesen, és ezen tul is maradtak elirdsok és sajtohibak az dolgo-
zatban.

A biralo elsé kérése igy szol.

1. Hogyan viszonyulnak a dolgozatban bemutatott kivalasztasi fliggvény
tulajdonsagai a szakirodalombol ismert néhany példahoz (Roth: Conflict and
coincidence of interest in job matching... (1984) , Blair: The lattice structure
of the set of stable matchings with multiple partners ... (1988))?

Valasz.

Az altalanos vélasz az, hogy a hivatkozott szakirodalom a kivalasztasi
fliggvényeknek a kozgazdaszok szamara érdekes tulajdonsagait kanonizélja
egy-egy definicioban. Ezzel szemben a disszertacioban kovetett felépités in-
kdbb a matematikai szempontbo6l izgalmas és jol kezelhetd tulajdonsagokra
helyezi a hangsilyt.

Konkrétan, a kozgazdaszok szamara egy kivalasztasi fiiggvény megadhaté
a (végesnek feltételezett) A alaphalmaz részhalmazainak egy sorrendjével. Az
alaphalmaz egy tetsz6leges B részhalmazahoz ekkor a kivéalasztasi fiiggvény
B-nek azt a részhalmazat rendeli, ami a legels§ az iménti sorrendben.

Az ilyen moédon megadott kivalasztési fliggvények persze automatikusan
teljesitik a kozgazdéaszok altal elvart IRC tulajdonsagot is. A disszertaciobeli
targyalasban egy kivalasztasi fliggvény nem feltétleniil IRC tulajdonsagu,
hiszen nincs mas megkotés, mint hogy az alaphalmaz B részhalmazahoz a
B-nek egy részhalmazat kell rendelni.

Egy masik eltérés a magyar nyelven még meg nem honosodott substit-
utable tulajdonsag definicidja. Itt a jelolésrendszer egységesitése és a koz-
gazdész hatterd olvasd kimélése érdekében eltértem a korédbban alkalmazott
terminologiatol, amikoris komonotonnak neveztem a széban forgo tulajdonsé-
got. A kivalasztasi fliggvényt6l elvart azon tulajdonsagrol van itt szd, hogy
a ki nem valasztott elemek altal definialt kivalasztasi fiiggvény monoton.
Ezt a kozgazdasz szakirodalom tugy fogalmazza meg, hogy egy, az eddigi va-
lasztékhoz képest 1j valasztasi lehetdség megjelenése nyoman nem torténhet
meg az, hogy egy korabban visszautasitott elem kivalasztotta valik. Véges
halmazok esetén (amire a kézgazdaszok érdeklgdése hagyoményosan korlato-
zodott) ez ekvivalens a visszautasitott lehet&ségek monoton tulajdonsagéval.
Am végtelen alaphalmaz esetén kénnyti olyan ellenpéldat konstruélni, amikor
egyesével hozzaadva a valasztdsokat nem sériil a substitutable tulajdonsag,
am a kivalasztasi fiiggvény nem komonoton az altalunk hasznélt értelemben.



A disszertacioban vélasztott unortodox térgyaldsmod oka, hogy igy egysé-
gesebben tudjuk targyalni a vizsgalt modelleket és altalanosabb eredmények
adodnak.

A masodik kérdés az alabbi.

2. Van-e egyszerti strukturalis jellemzése az 5.4 tételben P°(G, O) poliéder
lapjainak, azaz mely egyenl6tlenségek hataroznak meg lapokat?
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A kérdezett poliéder sosem teljes dimenzids. Ez abbol latszik taldn a leg-
egyszertibben, hogy a stabil b-parositasok mérete csak a graftol és a prefenci-
aktol fligg, ezért a poliéder egy hipersikon van. Ennek megfelel6en nincsenek
a lapokat meghataroz6 egyértelmi egyenlGtlenségek.

Minden esetre érdekes eredmény Kiraly és Pap idevagd cikke, amiben a
stabil parositas poliédernek tobb linearis lefrasarol igazoljak, azok hogy TDI
(teljesen duélis egészértéki) tulajdonsaguak. Tudtommal nem ismert hasonld
eredméy b-parositiasok esetére. Azt sejtem, hogy novekedd és substitutable
kivéalasztasi fiiggvények esetén a kernelpoliédernek a disszertacidoban szerepld,
blokkolé és antiblokkold feltételekkel megadott leirasa is TDI tulajdonsagu,
de ezt nem tudom bebizonyitani.

A biral6 kérdéshez szorosabban kapcsolodik Eirinakis és tarsai eredménye
(The stable b-matching polytope revisited), amiben (t6bbek kozott) a stabil
b-péarositas poliéder lapjait ill. minimélis linearis leirasat vizsgaljak. Az deriil
ki, hogy a poliéder lapjait természetes mdédon meg lehet feleltetni bizonyos
éleknek és rotacioknak. Az innen adddo strukturalis jellemzést viszont nem
nevezném egyszeriinek.

A masodik kérdésre tehéat a rovid valaszom, hogy nem ismerek ilyen egy-
szerd strukturalis jellemzést.
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