Valasz Pales Zsolt opponensi véleményére

Nagyon szépen koszonom a disszertacioé gondos és értd atolvasasat és a meleg
hangu részletes biralatot. Az alabbiakban valaszolok a két feltett kérdésre.

1. Kérdés: Ha K egy 6nhasonlo/6naffin halmaz, akkor mondhato-e valami
a K N (K +t) halmaz Hausdorff-dimenziojarol, ha ¢ kozel van 0-hoz?

Valasz: A klasszikus C' Cantor halmaz és a 2 - 37" eltoldsok mutatjak, hogy
Hausdorff-dimenziéra nem igaz a Hausdorff-mértékre kapott instabilitasi ered-
mény megfelelGje: akarmilyen kis eltolas esetén megegyezhet C' és C'N (C' + t)
Hausdorff-dimenzioja.

Masfelsl ha a 37" eltolasokat tekintjiik, akkor C'N (C +1t) véges halmaz, tehat
stabilitasi eredmény sincs: az sem igaz, hogy 0-hoz kozeli t-kre C' és C'N (C' + t)
Hausdorff-dimenzi6ja kozel van.

2. Kérdés: Az f(x) = x figgvényre A,Apf = 0 teljesiil barmely nemzéro
a,b € R esetén. Az nyilvanvalo, hogy f nem all el§ egy a- és egy b-periodikus
fliggvény Osszegeként, ha 7 € Q. De ha ¢ ¢ Q akkor f-et fel lehet bontani egy
a-és egy b-periodikus additiv fliggvény Osszegére. Igaz lehet-e, hogy az Osszes
valos fliggvények halmaza rendelezik az (a,b)-dekompozicios tulajdonséggal, ha

3 £ Q7
Valasz: Igen. Kozismert (mar Wierdl Maté 1984-ben megjelent cikkében
szerepel lemmaként), hogy ha ay, ..., a, linearisan fiiggetlenek Q f6lott, akkor

valahanyszor egy f valos fiiggvényre teljesiil, hogy A,, ... A,, f = 0, a fiiggvény
eléall f = f1+...+ f, alakban, ahol f; periodikus a; szerint minden ¢ = 1,... ,n-
re. A kérdezett n = 2 eset bizonyara mar a 70-es években ismert volt, ekkor
sziilettek Ruzsa Imre publikdlatlan észrevételei, melyek ezt a témat elinditottak.

A teljesség kedvéért adok egy révid bizonyitéast is a kérdezett esetre: Tegyiik
fel, hogy 3 & Q és A Ay f = 0. A keresett felbontast elég R aQ + bQ szerinti mel-
lékosztalyain egyenként megadni. Az pedig automatikusan adodik, hiszen ha egy
ilyen mellékosztaly egy pontjaban barhogy felbontjuk f-et, utdna egyértelmiien
terjed ki fi és fy periodikusan, és a A,Ayf = 0 feltételbdl pedig épp az adodik,
hogy a teljes mellékosztalyon f = f; + fo. (Vagy ugyanez konkrétabban: min-
den mellékosztalybol kijeloliink egy v elemet, és x = v + ka + nb esetén legyen
fi(x) = f(nb), fo(x) = f(z) — f(ndb). Ekkor f = fi + fo és fi1 a-periodikussaga
vilagos, fo b-periodikussaga pedig a A,Ayf = 0 feltételbsl adodik.)

Megjegyzem még, hogy egy Farkas Balinttal, Harangi Viktorral és Révész
Szilarddal kozos 2008-as cikkiinkben minden a4, . . ., a,-re jellemezziik azon fiigg-
vényeket, melyek elGallnak ilyen periédusi periodikus fliggvények Osszegeként.
Ha aq,...,a, nem linearisan fiiggetlenek Q f6lott, akkor A,, ... A,, f = 0 helyett
tobb ilyen feltételnek kell teljesiilnie.
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