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A dolgozat els6 része kiillonbozé topologikus terek tulajdonsagaival fog-
lalkozik. Jeldlje egy X (végtelen, Hausdorff) tér izoldlt pontjainak halmazat
I(X). Az izolalt pontokat elhagyva, majd a maradék izolalt pontjait el-
hagyva, stb, a kovetkezo halmazsorozatot kapjuk:

[u(X) =1 (X ~JIs(x): 8 < a})

minden « rendszamra. Nyilvan valahonnan kezdve minden « rendszamra
I,(X) = 0, a legkisebbet nevezzitk X ht(X) magassdganak. A visszamaradd
rész onmagaban stirli, vagy iires. Ha a masodik eset teljesiil, akkor X-et szét-
szortnak nevezziik. Az értekezés legnagyobb részben azzal foglalkozik, hogy
milyen sorozatok fordulhatnak el6, mint kiilonb6zo6 tulajdonsagu szétszort X
terek szamossdgsorozatai, azaz az

([Io(X)] : a < ht(X))

sorozat.

LCS*-térnek nevezziik a lokalisan kompakt, nem kompakt, szétszort te-
reket.

Az 1.2. fejezetben a szerzo, Juhdsz egy hosszu ideig nyitott kérdésére
véalaszul, megmutatja, hogy ZFC-ben van w, magassagi LCS*-tér Ny izolalt
ponttal. A bizonyitas, meglepé médon, konnyebb, ha a kontinuumhipotézis
nem teljesiil. Ha a kontinuumhipotézis teljesiil, egy igen nehéz halmazrend-
szer-konstrukcidé vezet a megoldashoz. Hasonlé médszerek segitségével a szer-
z0 megadja, az AKH feltevése mellett, a C(a) osztélyok teljes leirasat, ahol
C(a) az « hossziit LCS*-terek szdmossag-sorozatainak halmazat jeldli.

Ha § < ATt és A = w, akkor legyen

Du(8) = {f € "{w,wn} : £(0) = w},

ha pedig A > w szdmossag, Dy(0) jelolje azon f : 6 — {\ AT} fiiggvények
halmazdt, ahol f(0) = X és f71(0) < A\-zdrt és zart a rakovetkezésre. Egy
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Juhdsz-Soukup-Weiss-eredmény szerint, ha az AKH teljesiil, akkor Cu, (0) C
D, (0) és fenndll az egyenléség, ha § < ws. Az 1.4. fejezetben a szerz6
megmutatja, hogy minden § < ws-ra konzisztens, hogy fennall az egyenloség.

A bizonyitds univerzalis teret ad, ahol egy X LCS*-tér C)(a)-univerzdlis,
ha CS(X) € Cy(a) és minden s € Cy(«) el6fordul, mint C'S(Y') X valamelyik
Y nyilt alterére.

Az 1.5. fejezetben a szerzé megmutatja, hogy 2% = Ny-vel konzisztens,
hogy

Co(wa) ={s € “*{w,wr,ws} : s(0) = w},
azaz a lehet6 legnagyobb és van C,(wy)-univerzélis tér.

Az 1.6 fejezet féeredménye az, hogy ha bizonyos tipusi kényszerképzettel
forszolhaté olyan LCS*-tér létezése, aminek a szdmossdg-sorozata (w), (az
a, csupa w-sbdl all6 sorozat, ami k hosszusagi) egy k szdmossagra, akkor ez
igaz minden ¢ < k* rendszdmra.

Az 1.7 fejezet féeredménye az, hogy (AKH mellett) minden A > ws
regularis szamossaghoz van szamossagmegorzo forszolasos bévités, ami a
kontinuumot A-ra néveli és a bovitett modellben minden (s, : a < ws)
sorozat, amire w < s, < A (@ < wy) egy lokdlisan kompakt, szétszért tér
szamossagsorozata. A meglehetésen bonyolult bizonyitds elészor Koszmider
egy konstrukciéjat modositva, egy olyan modellt ad, amiben létezik egy bi-
zonyos tulajdonsagu fiiggvény. Ezutan egy tovabbi forszoldssal kaphaté a
kivant topologikus tér, itt a forszolas sziikséges kombinatorikus tulajdonsa-
ganak igazolasdhoz van sziikség az emlitett fiiggvényre.

Az 1.8. fejezet eredménye, hogy ha k, A végtelen szamossdgok, k<" = k,
28 = kgt kT3 < Nés kT << kT, cf(n) = kT, akkor van szdmossdgmegdrz6
forszoldsos bovités, amiben egy alkalmas LCS*-tér szamossagsorozata az az
s figgvény, amire Dom(s) =n+1, s(a) =k (e <n) és s(n) = A .

Az 1.9. fejezet eredménye a reguldris, szétszort terek szdmossagsorozatait
jellemzi.

Az 1.10. fejezetben a szerz6 egy normalis, lokdlisan kompakt, nulladi-
menzios, Fréchet-Uriszon, inicidlisan w;-kompakt, nemkompakt Ny szdmos-
sagi X terek forszol, amiben minden G nyilt halmazra G vagy G kom-
plementere legfeljebb N; szamossdgi. A moddszer tovabbi elbonyolitasaval
els6 megszamlalhato, normalis, lokdlisan kompakt, inicidlisan w;-kompakt,
nemkompakt tér is nyerhet6 (1.11. fejezet).

A dolgozat masodik, rovidebb részében a szerzo kiilénbozé kombina-
torikus halmazelméleti kérdéseket vizsgal. Bevezeti a C'(k), C* stb, elveket és
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megmutatja, hogy ezek teljesiilnek, ha x Ny-elérhetetlen és tetszoleges szamu
Cohen-valést adunk forszolédssal.

Ezutén ismert és 0j alkalmazasokat ad. Az eredmények koziil kiemelkedd
az, ami szerint C*(k) esetén nincs lokalisan kompakt, vékony, szétszért,
salyu tér.

Egy maésik eredmény szerint C'(ws) esetén, ha X reguldris Fréchet-Uriszon
tér és s(X) = w, akkor h(X) < w.

Szintén figyelemremélté az a tétel, ami szerint, ha a C'(k) elv teljesiil, X
szeparabilis, els6 megszamlalhaté, reguldris tér, amire w(X) > &, akkor van
olyan Y C X altér, amire |Y| = k és Y-nak van irreducibilis bézisa.

A 2.2 fejezet 6 eredménye az, hogy ha k = ¢*¥, és tetszbleges szamu
Cohen-valést adunk, akkor a kapott modellben nincs LCS*-tér, amiben lenne
paronként diszjunkt megszamlalhaté alterek {E, : o < k} sorozata, amire
E, D Ej teljesiil (a < 3 < k).

A 2.3. részfejezetben a szerzé bevezeti a k-Freeze-Nation tulajdonsdg
fogalmat. Egy (P, <) részbenrendezett halmaz rendelkezik a k-Freeze-Nation
tulajdonsdggal, ha van f : P — [P]<" fliggvény, amire a kovetkezd teljesiil:
ha p < ¢, akkor van p < r < ¢, amire r € f(p) N f(q). A k = X; esetben
(amikor tehat f: P — [P]® fiiggvény) gyenge Freeze-Nation tulajdonsdgrol
beszéliink.

A 2.3.1. fejezetben a szerzé kimutatja, hogy elemi részmodellek egy bi-
zonyos tipusi matrixdnak létezése (lényegében) ekvivalens a -axiéma egy
forméajaval.

A 2.3.2. fejezet eredménye a k-Freeze-Nation tulajdonsaggal ekvivalens
tulajdonsdgok igazolasa.

A 2.3.16. Tétel azt mondja ki, hogy ha R¥ =R | és az (N, 41, R,,) —»
(N1, Rg) Chang-sejtés teljesiil, akkor ([N,]*, C) nem rendelkezik a gyenge
FN-tulajdonsiggal.

A 2.4. részfejezet Boole-algebrak gyenge Freeze-Nation tulajdonsagaval
foglalkozik.

A 2.4.2. fejezetben a szerzd igazolja, hogy legalabb Ny Cohen valés ad-
jungalasa esetén keletkezik egy W, stirtiségii, megszamlalhaté antilanc feltéte-
les, teljes Boole-algebra, aminek nincs meg a gyenge FN-tulajdonsiga (2.4.3.
Tétel).

A 2.4.3. fejezet eredménye, felhaszndlva Hajnal-Juhdasz—Shelah egy kon-
strukcidjat, azt mondja ki, hogy ha konzisztens szuperkompakt szdmossag
létezése, akkor az is, hogy az is, hogy teljesiil az AKH és van MAF teljes
Boole-algebra, ami nem rendelkezik a gyenge FN-tulajdonsaggal.
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2.4.4.-ben a szerzé belatja, hogy ha V modellje AKH-nak és a (R, 11, N,) —
(Ny,Rg) Chang sejtésnek, el6szor egy dominél6 valdst hozzdadod, Wy szdmos-
sagi MAF P kényszerképzettel, majd Add(w,w,)-val forszolunk, akkor a
kapott modellben (P(w), C) nem rendelkezik a gyenge FN tulajdonsaggal.

A 2.5. pont annak van szentelve, mikor rendelkezik P(w) a gyenge Freeze-
Nation tulajdonsaggal.

A 2.6. pontban a szerzé egy specialis forszolas konstrukcio segitségével
megmutatja, hogy

min {|A| : A C [w]*,Vz € [w]“'Ty € A,y C z}

barmilyen megszamlalhatonal nagyobb szamossag lehet. Ha viszont kicsit
modositjuk a kényszerképzetet, akkor az allitds nem igaz, minden stacionari-
us S C w; halmazra &g fog teljesiilni. A forszolas egyébként S. Shelah Was
Sierpiniski right 7 cimii dolgozatdbdl ered (1988).

A fenti felsorolasbol remélhetéleg vilagos, hogy Soukup értekezése mély
és érdekes tételekkel van telezsifolva. A halmazelméleti topoldgia illetve a
kombinatorikus halmazelmélet masok altal is intenziven kutatott teriiletein
silyos, sokszor hosszabb ideig reménytelennek tiiné problémakat old meg
nehéz, technikailag igényes forszolasi modszerekkel. A szerzé az axiomatikus
halmazelmélet szamos teriiletének mddszereit hasznalja fel a bizonyitasokhoz.
Kiemelheté az a konstrukcid, ahol a forszolashoz sziikséges struktiura maga
is forszolassal keletkezik, sot e megel6z6 forszolas is gy torténik, hogy egy
korabbi forszolassal nyert struktirat haszndlunk (1.7.1. Tétel).

A feniteket figyelembevéve, melegen javaslom Soukup Lajos értekezésének
vitara bocsatasat és a szerzének az MTA doktora cim odaitélését.
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