A birdlobizottsag értékelése

Jenei Sandor f6 kutatési teriilete az algebra, az algebrai logika és a nem-klasszikus logikak elmélete,
amit erds geometriai szemlélet hat at. Erdeklddésének kozéppontjaban a rezidudlt félcsoportok
vizsgalata, és azok szubstrukturalis logikak teriiletére val6 alkalmazasa all. MTA doktori
értekezésében bemutatja az asszociativitds geometridjara, az MTL logika teljességére, valamint
rezidualt monoidok konstrukcioira és strukturalis leirasara vonatkoz6 eredményeit.

Az értekezés hdrom részre tagozodik. Az els6, Geometria cimili részben az asszociativitas
geometriai jellemzésének lehetdségeit vizsgalja a jelolt, a Bedgyazas cimli masodik részben fontos
algebrai logikai eredményeket bizonyit €s sejtéseket igazol, mig a harmadik részben az involutiv
halokon kap olyan forgatds invaridns félcsoportokat, amelyeket hasznalva példdul rezidualt
félcsoportokbol involutiv rezidudlt félcsoportokat kaphatunk.

A bizottsdg a tézisfiizetben megfogalmazott valamennyi tételt elfogadja 1j eredményként. A
disszertacioban foglalt eredmények Osszességiikben fontos Iépésnek tekinthetdk a balrdl-folytonos
t-normak strukturajanak a leirasa, egy struktitatétel felé.

Legfontosabb eredményei a kdvetkezdk:

A jelolt kommutativ, rezidudlt miiveletek asszociativitdsdnak szimmetriacsaladokkal valo
jellemzését adja meg. Az igy kifejlesztett geometriai jellemezés  teszi lehetévé  algebrai
Osszefliggések geometriai leirdsat.

Modszere erejét egy fontos probléma megolddsaval illusztralja. C. Alsina, M. J. Frank ¢és B.
Schweizer 2003-ban azt a sejtést fogalmaztak meg, hogy két kiilonb6z6 t-norma nem trivialis
konvex kombinci6ja nem lehet t-norma. A jelolt megmutatta, hogy egy természetes feltevés mellett
a sejtés igaz. Ennek a feltevésnek a megtalalasa is a jelolt érdeme.

A jelolt Franco Montagna-val irt k6z6s munkaban igazolta Esteva és Godo egy sejtését. Ez az
eredmény a Studia Logica-ban jelent meg 2002-ben.. Az emlitett folyoirat magas elvarasait
sziikségtelen ismertetni, a cikk itteni megjelenése dnmagaban biztositéka az eredmény szakmai
elismerésének. Esteva és Godo bebizonyitotta, hogy az MTL logika helyes és teljes a rendezett
MTL-algebrak osztilyara nézve. Eredményiik alapjan fogalmaztak meg azt sejtést, amely szerint az
MTL logika helyes ¢és teljes a sztenderd MTL algebrdkra nézve. Az MTL logika sztenderd MTL
algebrakra valo teljességének a bizonyitasa az itt alkalmazott bedgyazasi modszer a dolgozat egyik
legfontosabb algebrai logikai eredménye. Az eredmény jelentdségét tovabb noveli, hogy igy
vilagossa valik az a fontos tény, hogy az MTL logika a legaltaldnosabb t-norma alapt logika.

A nemzetkozi szakirodalomban Jenei--Montagna-bedgyazas néven ismert modszer nemcsak az
MTL logika esetén alkalmazhatd, hanem szdmos mas logikai rendszernél is. Egy modszer
hatékonysaganak pedig az az egyik legjobb bizonyitéka, ha kiilonbozd teriileteken alkalmazésra
keriil.

A Jenei—Montagna-bedgyazas segitségével a balrdl-folytonos t-normak fontos tulajdonsagait
megfogalmazo tételeket mond ki és bizonyit. Sikeriil eddig nem ismert balrél-folytonos t-normakat
eléallitania, bizonyitja, hogy a balrol-folytonos t-normék folytonossagi pontjainak halmaza mindig

strli. Megmutatja, hogy barmely megszamlalhaté rendezett kommutativ integradl monoid
beagyazhato egy balrdl-folytonos t-normaba. Ezen eredmények jelentésen hozzajarulnak a t-normak
természetének pontosabb megértéséhez.



Involutiv uninormék érdekes specialis csalddjaira ad leirast. Itt elészor a Girard-monoidok osztalyat
vizsgalja. Elsddleges motivacidi a szubstrukturalis logikdk valamint a t-norma alapu logikak
teriiletérdl erednek. A forgatds invaridns félcsoportok fogalmanak bevezetése utdn a forgatds és a
forgatas-annihilalas konstrukciok segitségével mod nyilik arra, hogy bizonyos rezidualt
félcsoportokbol involutiv rezidualt félcsoportokat allitson eld. Megmutatja, hogy a rezidualt és a ko-
rezidualt miveletek dualitasa nem jelenti azt, hogy elegendd az egyiket vizsgalni, mert bizonyos
esetekben 6nallo szerephez jutnak.

Ezen eredmények alapjan a biralobizottsag az MTA doktora cim odaitélését javasolja.



