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SZABO ENDRE

Nagyon szépen koszonom a birdlé alapos munkajat. A megfogalmazott
kritikai észrevételekkel teljes mértékben egyet értek. Az emlitett hibdk és
hidnyossigok valéban hibak, hidnyossidgok. Sajnos a doktori eljards nem ad
lehetOséget a Tézisfiizet utdlagos javitasdara.

A birdlé kérdezte:

A pélyamunkédban a szerz6 szamos kapcsolédd problémat és sejtést is meg-
fogalmaz. A teljesség igénye nélkiil kérdezem, hogy sikeriilt-e a disszertacid
benytjtasa 6ta ezek némelyikében lényeges elérelépést tenni?

Konkrét, a disszertacioban megfogalmazott kérdésre tudtommal nem szii-
letett vélasz. Viszont sok témaban torténtek jelentGs elérelépések. Most
harom ilyen témaval szeretnék foglalkozni.

Raz, Sharir és Solymosi a [§] cikkiikben belatjik, hogy ha A,B C R
egyforma méretli szimhalmazok, és f(u,v) egy kétvaltozds polinom, akkor
vagy ‘ I (A,B)‘ = Q(]AW 3), vagy pedig f nagyon specidlis alaki: valami-
lyen h, ¢, ¢ egyvéltozés polinomokbdl épiil fel, f(u,v) = h(¢p(u) + ¢(v))
vagy f(u,v) = h(gb(u) . gb(v)). Eredményiik még altaldnosabb formdban is
kimondhat6. Felsd korlatot adnak arra, hogy a z = f(x,y) egyenletii fe-
liletnek maximum hany pontja eshet egy A x B x C' alaku racsra, ahol
A, B,C C R véges szamhalmazok. Abban a specidlis esetben, amikor a hal-
mazok egyforma méretiiek, |A| = |B| = |C| = n, a korlat O(n11/6). Erdemes
ezt Osszevetni a Tézisflizet 14. Tételével. Egyrészt a [§] cikkben csak speci-
alis alaku valos feliiletekkel foglalkoznak, mésrészt viszont a polinom fok&atdl
fliggetlen explicit kitevét kapnak, és eredményiik akkor is hasznélhatd, ha
az A, B, C' halmazok mérete nagyon kiillonb6z6.

A Babai sejtés tovabbra is nyitott. A legfontosabb kérdés jelenleg, hogy
milyen rang-fiiggetlen becsléseket lehet bizonyitani. Ebben az irdnyban tett
nagy elérelépést Helfgott és Seress [2]. Legyen G az n elemen haté szimmet-
rikus (vagy alternald) csoport. Belattdk, hogy tetszéleges generatorrend-
szerre nézve diam(G) = exp (O((logn)*loglogn)) = exp ((loglog \G!)O(l)).
Ez elétt a legjobb ismert korldt exp (O(y/nlog n)) volt.

A Szorzat Tétel témakorében nagyon sok eredmény sziiletett. Most els6-
sorban a Lie-csoportokra vald dltalanositasokrdl, illetve azok alkalmazasarol
irok. de Saxcé [6] bizonyitott egy diszkretizalt Szorzat tételt tetszbleges egy-
szer(i Lie csoportban. Ezt felhaszalva Benois és de Saxcé [I] kiterjesztették a
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Spektalis Rés tételt tetszOleges egyszert Lie csoportra. Lindenstrauss és de
Saxcé [3] belattak az Erdé—Volkmann probéma csoport-elméleti analégjat:
Az SU(2) csoportnak minden stirii Borel-mérheté valddi részcsoportja nulla
Hausdorff-dimenziés. A bizonyitas egyik kulcs—eleme Bourgain diszkretizélt
Szorzattételének egy 1j, er6sebb véltozata. Az eredményt késébb de Saxcé
[7] kiterjesztette tetszéleges tetszOleges egyszerii Lie csoportra: itt is minden
stirtt Borel-mérheto valédi részcsoport Hausdorff dimenzidja nulla. Erdemes
még megemliteni Lindensrauss és Varju [4], [5] eredményeit is. Ezek nem
kozvetlentil a Szorzat-tételrdl szolnak, de nagyon szoros kapcsolatban allnak
vele. A [4] cikkben centrélis hatareloszlas tételt bizonyitottak egy véletlen
bolyongésra az Euklideszi tér affin transzformécidinak csoportjaban, meg-
lep&en j6 hibataggal. Ehhez tjfajta Spektélis Rés tételre volt szitkségiik. Az
[0] cikkben pedig ennek a Spektralis Rés tételnek az analégjét bizonyitjak
be egy véges test feletti affin transzformacidk csoportjaban.
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