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Mindenekel6tt szeretném megkoszonni a biralonak a disszertaciommal kapcsolatos alapos
munkéjat és faradozasait. A kritikai megjegyzésekért is halas vagyok, azokat elfogadom.
A biralo a kovetkezs kérdést fogalmazta meg.

A 2-exponenst véges eqyszerid Bol-loopokkal kapcsolatosan a jelolt emliti, hogy a hozzd-
Juk tartozo jobb oldali multiplikdciocsoport osztdlyozdsa reménytelibbnek tinik a loopok
osztdlyozdsdandl. Mit gondol a teljes multiplikdciocsoport vizsgdlatarol, majd az osztdalyo-
2dsarol.

El6szor roviden utalnék arra, hogy a jobb oldali multiplikacidcsoport strukturaja Bau-
meister, Stroth és Stein munkai (J. Algebra 330 (2011), 206-220 és J. Algebra 327 (2011),
316-336.) alapjan egész altalanosan ki van fejtve. Azt tudjuk ugyanis, hogy tetszéleges
véges 2-hatvany exponenstii Bruck-loop esetén a jobb oldali multiplikaci6csoport egyszeri
kompoziciofaktorai vagy 2-rendiiek, vagy pedig PSLy(q), ahol ¢ = 9 vagy ¢ Fermat-prim.
Tehat a minimélis 2-exponenst Bol-loopokra vonatkozo Aschbacher-tétel joval altalano-
sabban is teljesiil. Amit még nem tudunk, hogy a Csy és a PSL(2,5) = As eseteken
kiviil el6fordul-e mas egyszerd kompoziciéfaktor. Jomagam, és tudomasom szerint A.
Stein is kiterjedt szamitdgépes kereséseket végeztiink olyan csoportokra vonatkozolag,
melyek a PSL(2,9) = Ag csoport bovitései véges 2-csoportokkal, de nem sikeriilt meg-
felels egyszert Bol-loopot konstruélni. Ennek ellenére a magam részérél nem mernék
sejtést megfogalmazni a nem-létezésiiket illetGen.

A kérdés érdemi része az egyszert Bol-loopok teljes (kétoldali) multiplikdcioesoportjara
vonatkozik. Errél sajnos nagyon keveset tudunk. A helyzet az, hogy a Baer és Asch-
bacher nevéhez ftiz6d6 eszkoz, a Bol-mappa, amivel hatdkonyan tudjuk kezelni a valodi
(azaz nem Moufang-féle) Bol-loopok osztalyat, nem alkalmas a teljes multiplikaciocso-
port vizsgalatara. A szamitogépes kisérletek azt mutatjak, hogy par ezres nagysagren-
dig az ismert val6di egyszerid Bol-loopok multiplikdciécsoportja tartalmazza
a teljes alternal6 csoportot.

Azt, hogy a kérdés mennyire természetes, mutatja az a tény, hogy a 2009-es denveri 2nd
Mile High Conference on Nonassociative Mathematics konferencian Kenneth Johnson és
Jonathan Smith lényeges nyilt kérdésként tette fel a kovetkezét:

Létezik-e véges eqyszert memasszociativ Bol-loop nemtrividlis konjugdlt osztallyal?

Kvazikcsoport konjugalt osztalya alatt a belsé leképezések csoportjanak pélyait értjiik.
Tehat a Johnson-Smith kérdést atfogalmazhatjuk tgy, hogy létezik-e véges egyszert nem-
asszociativ Bol-loop, melynek multiplikdciécsoportja nem 2-tranzitiv. Még ez a kérdés
is nyitott a mai napig, és ebben az esetben sem vallalkoznék sejtés megfogalmazasara.
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