A birilébizottsig értékelése

Szalay Laszlo6 az MTA doktora fokozat elnyerése érdekében ,,Polinomialis-
exponencialis diofantikus egyenletek és egyenletrendszerek” cimmel nydjtotta be
értekezését. A disszerticio6 MTA rovid disszertacié formdjiban késziilt, melyben az eredeti
cikkek angol nyelven irédtak, mig az eredmények ismertetése magyar nyelven irédott. A
rovid disszerticié a szerz$ részben tarsszerzékkel kozos 1o dolgozatit tartalmazza. A
disszertacioban ismertetett dolgozatok a diofantikus szamelmélet kiilonbozé problémaival
tfoglalkoznak, melyeket az foglal egységbe, hogy a problémdk megoldisa dgynevezett
polinomialis-exponencidlis diofantikus egyenletekre, illetve egyenletrendszerekre vezet.

A doktori md els6 fejezete azon cikkek eredményeit ismerteti, melyek
polinomialis-exponencidlis egyenletekkel kapcsolatosak. Az elsG fejezet legérdekesebb
eredménye a szerz8 2002-ben publikdle 6ndlld eredménye a 2N +2M + 2L = 22
egyenlettel kapcsolatban. Az eredmény igazolasa egy szellemes Gtlet mellett a diofantikus
approximdciés modszerek jszerd, innovativ kombinaldsit igényelte, masrészt jelentGs
hatdssal volt a tovabbi kutatdsokra. Az itt megkezdett munkit olyan kiemelkedd
matematikusok vitték tovibb, mint Bennett, Bugeaud, Luca, Mignotte és masok. Az elsG
fejezet misodik alfejezete a jelolt (a™ — 1)(b™ — 1) = x? tipusi egyenletekkel kapcsolatos
(részben tarsszerzGs) eredményeit ismerteti. Nevezetesen a jelolt a fenti egyenletet az
(a,b) = (2,3); (2,5); (2,6); (a,a¥) esetekben teljesen megoldotta, illetve olyan eseteket
is kezelt, ahol az (a, b) nem rogzitett, hanem valamilyen kongruencidnak tesz eleget. A
harmadik alfejezet a jelolt rekurziv sorozatokban talilhaté polinom értékek vizsgilata
soran elért eredményeit Gsszegzi.

A maisodik fejezet a jelolt § diofantikus halmazokkal kapcsolatos cikkét ismerteti. A
tekintett esetekben a diofantikus halmazokra vonatkozé feltételrendszer alapveten egy
polinomialis-exponencidlis diofantikus egyenletrendszer, igy a dolgozat két fejezete jol
kapcsolodik egymashoz. Az elsé hirom ismertetett dolgozatban azon diofantikus jellegd A
halmazokat vizsgilja a jelolt, melyeknél az A kiilénbozé elemei szorzatinak 1-gyel
megnovelt értékei egy adott mdsodrendd linedris rekurziv sorozat tagjai. Szalay (és
tarsszerzGi) munkdja nyoman kideril, hogy ebben az esetben a hdromelemd halmazok
jelentik az érdekes objektumokat. Két kérdés adédik természetes médon: melyek a
végtelen sok fenti jellegid diofantikus harmast lehet6vé tev sorozatok, illetve adott sorozat
esetén hogyan lehet meghatirozni a sorozathoz tartozo Gsszes diofantikus harmast. Az els§
kérdéssel kapcsolatban bizonyos technikai feltétel mellett Szalay (Fuchs-szal és Lucival
kozosen) megmutatja, hogy csak speciilis sorozatokhoz tartozhat végtelen sok diofantikus
harmas. A bizonyitis technikds és komplikalt, szimos moddszer, tulajdonsig, észrevétel értG
alkalmazisira és Otvozésére van szitkség. A masodik kérdéssel kapcsolatban a jelolt
(Lucaval illetve Irmakkal kozosen) megmutatja, hogy a Fibonacci-sorozathoz, illetve
bizonyos feltételeknek eleget tévG Lucas sorozathoz nem tartozik diofantikus hirmas. A
fejezetben tirgyalt utols6 két cikkben Szalay azokra a diofantikus jellegd A halmazokra
vonatkozd (Zieglerrel kozos) eredményei szerepelnek, ahol az A kiilonbozé elemei
szorzatanak 1-gyel megnovelt értékei S-egységek.

Osszefoglalva, Szalay Liszl6 disszerticiGjaban tobb érdekes, klasszikus kérdésekhez
k6t6dS problémat targyal a polinomidlis-exponencialis diofantikus egyenletek teriiletén. A
bemutatott eredmények fontosak, érdekesek, jelentSs el6relépést hoznak, illetve
iranyokat nyitnak a vizsgélt teriileteken.

A bizottsag a jelolt téziseit elfogadja.



