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Az értekezés olyan diofantikus egyenletekkel foglalkozik, amelyekben az egész ismeretlenek-
nek polinomialis és exponencialis fliggvényei is szerepelnek. Ennek az igen kiterjedt és
klasszikus gyokerekkel is rendelkezo teriiletnek 6t konkrét résztémaéjaval foglalkozik a jelolt.
Az els6 téma a nevezetes Ramanujan-Nagell egyenlet altalanositasa. Ramanujan sejtését,
miszerint a 2% —7 = 22 egyenletnek k > 15 esetén nincs pozitiv egész megoldésa, Nagell iga-
zolta 1960-ban. A 7 helyett mas rogzitett egészt irva kapjuk az altalanositott Ramanujan-
Nagell egyenleteket, ilyenekkel sokan foglalkoztak. A jelolt végtelen sok ilyen egyenletet
megold.

A miésodik témat (az (a™ — 1) (b" — 1) = 22 egyenlet vizsgélatdt adott a,b paraméterek
mellett) a jelolt vetette fel. FEz azonban szorosan kapcsolddott korabbi kutatdsokhoz,
ugyanis sokat tanulmanyoztédk kordbban, hogy rekurziv sorozatokban talalhaték-e teljes
hatvéanyok, és (a™ — 1) (b — 1) egy negyedrendii rekurziét elégit ki.

A harmadik téma: adott masodrendii rekurziv sorozat és adott harmadfoku polinom esetén
a polinom e sorozatba es6, egész helyeken felvett értékeinek a meghatarozasa.

A negyedik téma egy adott masodrendii rekurziv sorozatra vonatkozo ”diofantikus harma-
sok” megtaldldsa (azaz olyan a, b, ¢ egész szamharmasoké, melyekre ab+ 1, ac+1 és bc+ 1
is az adott sorozat eleme).

Az 6t6dik téma un. (p,q)-diofantikus négyesek vizsgalata adott p,q primek esetén (azaz
olyan a, b, ¢, d egész szamnégyeseké, melyekre ab + 1, ac+ 1, ad+ 1, bc+ 1, bd 4+ 1, cd + 1
egyikének sincs p-t6l és ¢-tdl kiilonb6z6 primosztdja).

Az els6 téméban a jelolt legfontosabb eredménye az 1. Tétel, azaz a 2™ + 2™ + 1 =
x? egyenlet megolddsa. A bizonyitds nagyon szellemes elemi érvelésen és Beukers egy

diofantikus approximacioval kapcsolatos tételének az alkalmazasan alapul.



A miésodik témaban a jelolt eloszor az a = 2, b = 3 esetet, majd késobb végtelen sok egyéb
(a,b) par esetét is tisztdzza, jorészt elemi eszkozokkel. Az eredmények jelent8ségét az
adja, hogy kordbban tébbnyire csak alacsonyabb rendii rekurzidk esetét sikeriilt kezelniiik
a kutatoknak.

A harmadik témaban a jelolt harmadfokid polinomok egy osztalyara kidolgozta a megoldas
modszerét, egyszerlien visszavezetve a problémat Mordell elliptikus egyenletekre vonatkozé
végességi tételére.

A negyedik téma legjelentésebb eredménye a disszertacié 12. Tétele, amely pozitiv disz-
kriminansu rekurziv sorozatok esetén feltételt ad arra, hogy a sorozat végtelen sok diofan-
tikus harmast tartalmazzon.

Az 6t6dik témaban a jelolt Zieglerrel kozosen megfogalmazott sejtése szerint semmilyen p, g
esetén sincs (p,q)-diofantikus négyes. Ez a sejtés nyitott marad, de a disszertacié végtelen
sok (p,q) parra bizonyitja az allitdst.

A negyedik és 6todik téma eredményeihez mély eszkozokre (Altér Tétel, egységegyenletek,
Baker-mdédszer) volt sziikség.

Személyesen a disszertacid 1. és 12. Tételét tartottam a legérdekesebbnek. Ez utdébbival
kapcsolatban két kérdésem is van.

1., Adhaté végiilis sziikséges és elégsséges feltétel arra, hogy adott G,, binaris rekurziv nem
degeneralt sorozat (a D > 0 esetben) mikor tartalmaz végtelen sok diofantikus hérmast?
Az ugyanis vilagos, hogy a 12. Tétel sokat elmond egy olyan G,, sorozatrél, amely végtelen
sok diofantikus harmast tartalmaz, de legalabbis explicite nincs kimondva G,,-re vonatkozd
sziikséges és elégsséges feltétel.

2., A D < 0 esetben létezik-e valamilyen részeredmény vagy sejtés arra, hogy egy binaris
rekurziv sorozat mikor tartalmaz végtelen sok diofantikus harmast?

Osszefoglalva: a disszertdcié szamos jelentds, figyelemre mélté eredményt tartalmaz a
diofantikus egyenletekkel kapcsolatban, és ezek eléréséhez elemi Gtletekre és mély eszkozok
alkalmazasara egyarant sziikség volt.

Ez alapjan a nyilvanos védés kitiizését és az MTA doktori cim odaitélését javaslom.
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