Valasz G. Horvath Akos biralatara

Nagyon koszonom G. Horvith Akosnak disszertaciom gondos bfrélatét, és a témogaté
véleményt. A birdlatban feltett kérdésekre az alabbiakban egyenként valaszolok.

1. Kérdés: Mit lehet mondani a
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Valasz: A dolgozat 4.1.1. tételének feltevései szerint K C R¢ konvex test, o valo-
szintségl sfirtségfiiggvény K-n, A : K — R integralhato fiiggvény ugy, hogy o és A
folytonos és g pozitiv 3K egy K-ra vonatkozd kidrnyezetén.

Tegyiik fel, hogy o € int K. Tetsz6leges ¢ € (0, 1) szamra, legyen K, = (1 — ) K,
és z; = (1 — {)x, ha © € 8K. Legyen gy € (0,1) olyan kicsiny, hogy tetszoleges
0 < & < g esetén a o és A fiiggvények folytonosak és ¢ pozitiv a 0K, egy K.-ra
vonatkozo kirnyezetén. llyen gy nyilvan létezik.

(A K, testen p{z) mér nem valészintiségi strtiségfiiggvény, de norméltja igen; ezért
legyen

0: () = (/KE Q(’y)dy) N o(z), Vze K.

Jelolje (K¢)pm) a K. testhdl a o, 4ltal meghatarozott valoszintségi eloszlds szering
valasztott n fliggetlen véletlen pont konvex burkat. Ekkor tetszéleges ¢ € (0,eq) esetén
a K, testre, p, valosziniségi siiriségfiiggvényre, és a A fiiggvényre teljesiilnek a 4.1.1
tétel feltételei. A gorbiilet és a felszinmérték homogenitasi tulajdonsigait kihasznalva
a 4.1.1 tétel alapjan kapjuk, hogy
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Mivel az integrandus p és A folytonossiga miatt majoralhato, ha 0 < ¢ < &g, az in-
tegral elstti konstans pedig cg-hez tart, ha € — 0, igy a Lebesgue majorans kritérium
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Tehat a kérdést a fenti formaban feltéve, a vilasz igen.

2. Kérdés: A 7.1.1 illetve 7.1.2 telelekbeli simasdgi feltételek o Taylor kizelités sziiksé-
ges nagysdgrendiébél a bizonyitds alapydn adddnak. Tortént-e vizsgdlat ezen feltételek
gyengithetdségével kopesolotban?

Valasz: Véleményem szerint a simasagi feltételek valészintleg enyhithetdk, bar a
részleteket még nem szamoltam végig. A 7.1.1 tétel esetében elegendd lehet példa-
ul, ha a C? tulajdonsig helyett a gordillékor 1étezését tessziik fel, amellett, hogy
a véletlen kogzelitésre hasznalt kordk sugara szigoriian nagyobb, mint a lemez orsé-
konvexitasanak sugara. A gordiil6kér garantalja, hogy a lemeznek nincsenek cstcsai,
amelyek megvaltoztatnak a nagysagrendet n-ben. Ebben az esethen a kétszeres dif-
ferencidlhatosag hidnya kezelhet§ més moédszerekkel. A 7.1.2 tétel esetében az erés
differencialhatosagl feltételek alapvetSbb szerepet jatszanak, ezért valészind, hogy
gyengitésiik nagyobb nehézségekbe iitkozik, mint a 7.1.1 tételnél.

3. Kérdés: Az orsékonveritds fogalma természetes modon értelmezhetd Minkowsk: terek-
ben (véges dimenzids Banah terekben), fgy az dsszes felvetett probléma difogalmazhats
ebbe a kdrnyezetbe. A vizsgdlt geometrias mennyiségek léteznek, de tipikusan nem af-
fin invaridnsek; az analitikus appardtus kidolgozott {gy a bizonyitdsekhoz kapesoléds
lokdlis eszkiztdr o norma megfeleld simasdga mellett alkalmazhotd. A kérdés az, hogy
kizvetlen difogalmezdse o bizonyfldsoknak leheiséges-e? (Ezek mennyire tdmaszkod-
nak olyan metrikus dsszefiggésekre, melyek jelentdsen 1j szdmitdsokat kovetelnek dl-
taldnos norma esetén?)

Vélasz: Természetes gondolat, hogy a orsékonvexitast kiterjesszilk Minkowski te-
rekbe a Minkowski-tér gdmbjeit hasznalva. Valéjaban ennél még altalanosabb kérnye-
zetbe is atfogalmazhat6 ez a fogalom: Langi, Nasz6di és Talata {Aequationes Math.
85 {1-2) (2013), 41-67) altalanositottak az orsdkonvexitist tgy, hogy gémb helyett
egy ropgzitett L konvex test eltoltjait hasznaltdk a konvex burok képzésére. Ezi a
fogalmat roviden L-konvexitdsnak hiviuk. Itt L-nek nem kell centralisan szimmetri-
kusnak lenni, tehat ez nem feltétleniil egységgtmbie egy Minkowski-térnek. Papvari
Déniellel és Vigh Viktorral kizdsen (Mathematika 66 (2020), 498-513) irt cikkiink-
ben a 7. fejezetbeli véletlen modellt Altaldnositottuk az [-konvex esetre, ahol a K
lemez, amelybd] az uniform véletlen pontokat valasztjuk Oi hatara és L-konvex tgy,
hogy L hatara is Ci, illetve K és L gorbiilete megfelel§ modon el van korlatozva
egymastol. Ebben az esetben a 7.1.1 tétellel analdg aszimptotikus formulakat igazol-

tunk. A bizonyitasban felhasznalt modszerek hasonloak a 7. fejezetben hagznaltakhoz,
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bar azoknal technikailag bonyolultabbak. Meglatasom szerint az orsdkonvex esetben
hasznalt modszerek jo része atvihetd erre az altalanosabb esetre, bar ez néha komoly
technikai nehézséget okoz.
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