
Válasz Szabó Szilárd bírálatára

Mindenekel®tt szeretném köszönetemet kifejezni Szabó Szilárdnak, hogy alaposan áttanul-
mányozta és értékelte a disszertációmat. A bírálatában három kérdést fogalmazott meg.

Kérdés 1. A Riemann-geometriai kutatások egy fontos iránya a Ricci-görbületre vonatkozó

egyenl®tlenségek és a sokaság algebrai topológiai tulajdonságainak a kapcsolatát vizsgálja,

ld. pl. a Myers-tételt és a Bochner-formula következményeit. Az értekezés 2.4. szakasza

Finsler-metrizálhatóságot vizsgál speciális Ricci-görbületi feltételek mellett. Felhasználhatók-

e az értekezés eredményei a Finsler-metrika Ricci-görbületére vonatkozó egyenl®tlenségek

és a sokaság algebrai topológiája közötti összefüggések bizonyítására?

Válasz. A 2.4 fejezet vizsgálatait a konstans, illetve skalár görbület¶ metrikák geodeti-
kus struktúrájának jobb megértése és megismerése motiválta: fel lehet-e ismerni csupán a
paraméterezett görbesereg ismeretében azt, hogy az egy konstans, vagy egy skalár görbület¶
Finsler- vagy Riemann-metrika geodetikusainak a görbeserege. A vizsgálatok és az ered-
mények lokális volta miatt sajnos ezeket globális tulajdonságok igazolására nem lehet
alkalmazni.

Kérdés 2. Található-e olyan magasabb-dimenziós Finsler-sokaság, amelynek holonómia-

csoportja b®vebb a kör di�eomor�zmus-csoportjánál?

Válasz. Ha tekintjük az n-dimenziós gömb belsejében de�niált Funk-metrikát [3, 12.o],
akkor annak bármilyen origóra illeszked® kétdimenziós síkmetszete a Funk-síkot szár-
maztatja. A disszertáció 3.8.4 tétele alapján a 2-dimenziós Funk sík holonómiacsoport-
jának lezártja izomorf a kör irányítástartó di�eomor�zmus-csoportjával. Ez azt mutatja,
hogy az n-dimenziós Funk-metrika holonómiacsoportjának lezártja b®vebb, mint a kör
irányítástartó di�eomor�zmus-csoportja. A holonómiacsoportot érint® holonómia-algebra
vizsgálata alapján a sejtésünk az, hogy az n-dimenziós gömb belsejében de�niált Funk-
metrika holonómiacsoportjának lezártja izomorf az Sn−1 irányítástartó di�eomor�zmusai-
nak csoportjával. Ez a jelenség valószín¶leg általánosabban is igaz. Az n-dimenziós esetre
sikerült igazolnunk, hogy generikus esetben a Finsler-metrikák holonómiacsoportja végtelen
dimenziós és minden Cm (m ≥ 8) topológiára nézve van olyan végtelen dimenziós holonómi-
acsoporttal rendelkez® Finsler-metrikáknak egy mindenütt s¶r¶ F halmaza, ami nyílt Cm-
ben [2, Theorem 1.1]. A bizonyításból kiderül, hogy az F metrikáihoz tartozó holonómia-
algebrák minden k-ra (k ≥ 1) rendelkeznek az indikatrix vektormez®in az úgynevezett k-jet
generáló tulajdonsággal, azaz tetsz®leges pont és tetsz®leges k-ad rend¶ jet esetén van olyan
eleme a holonómia-algebrának, amely az adott k-jetet realizálja. Ez azt mutatja, hogy
a holonómia-algebra bizonyos értelemben �közel van� az indikatrix vektormez®inek Lie-
algebrájához, és így az várható, hogy a holonómia csoport is �közel van� az n−1-dimenziós
indikatrix irányítástartó di�eomor�zmusainak csoportjához. A sejtésünk az, hogy generikus
esetben egy irányítható Finsler-sokaság holonómiacsoportjának a lezártja megegyezik az
indikatrix irányítástartó di�eomor�zmusainak csoportjával.

Kérdés 3. Konkrét példák esetén meg lehet-e határozni a 4.3.6. Tétel bizonyításában

szerepl® Q1, . . . , Q7 polinomok legnagyobb közös osztóját, és ezáltal a megfelel® síkbeli 3-

szövet linearizációinak számát?
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