Valasz Totik Vilmos birdlatéra

Nagyon kdszoném Totik Vilmos biraléi véleményét, tdmogatdsat és az eredmények méltatdsit.

A birdlatban megfogalmazott kérdéseire az aldbbiakban valaszolok.

1. Kérdés: A (2.16)-ban szerepl$ Christoffel-Darboux formula hol szerepelt korabban? (A Christoffel-
Darboux formula a klasszikus essetben 3-tagu rekurziébol kovetkezik, de ez itt nyilvan nem igaz.)

Valasz: Lorentz G. G., Golitschek M., Makovoz Y., Constructive Approximation, Springer, Grundlehren
Math. Wiss., 304, Berlin, 1996, konyv 320. oldalan emliti a formuldt. A konyvben Dzhrbashyan egy
1967—es cikkére hivatkozva azt irjik, hogy a formuldt indukciéval lehet igazolni. Az eredeti cikket nem
tudtuk megszerezni, ezért Schipp Ferenccel kozosen irt cikkiinkben részleteztiik az indukcids bizonyfitdst,
hivatkozva az €l6z6 konyvre.

A cikk pontos paraméterei, ahol a mi bizonyitdsunk taldlhaté:

Pap M., Schipp F., Malmquist Takeneka, systems and equilibrium conditions, Math. Pannon., 12/2
(2001), 185-194.

2. Kérdés: A 3.2.1. tételben mit jelent a pozitivitas?

Viélasz: Itt a pozitivitds a pozitiv definit tulajdonsdgot jelenti. A tételben szereplé “there is a
symmetric positive bilinear map B” pontositdsra szorul. Helyesebben "there is a symmetric positive
definite bilinear map B, (i.e., B(u,u) > 0,u # 0)”. :

3. Kérdés: A 3.2.2. tétel el6tt elhangzik, hogy a Bergman-tér minden eleme ” admissible” (megengedett)
ha ez {gy van, akkor a 3.2.2 és 3.2.3 tételekre miért van szitkség?

Vélasz: Amikor a megengedett elemek osztalyat kezdtik tanulményozni elébb a 3.2.2. es 3.2.3
tételket igazoltuk direkt \iton, majd kés6bb igazoltuk a 3.2.1 tételt. A 3.2.1 tétel kovetkezménye, hogy a
Bergman-tér minden eleme ”admissible” (megengedett). Ezzel valéban a 3.2.2 és 3.2.3 tételekre nincs is
szlikség, mert ezek a 3.2.1 kdvetkezményei.

4. Kérdés: Hogy kell érteni a 3.3.1 tétel 3. kovetkezményét az egységkoron kiviili pSlusokkal
kapcsolatosan (dltaldban f csak az egységkorlapon értelmezett)?

Valasz: A 3.3.1 tétel 3. kdvetkezményét gy értem, hogy, ha az f-nek van az egységkoron kiviil olyan
analitikus meghosszabitdsa, amelynek % polusa, akkor a V,,, f(a™!) értékekbdl informaciét lehet kapni a
polus rendjérél.

5. Kérdés: Az alsé siirliség fogalma ("low density”) t&bbszor el6fordul, de nem defimidlt. Mi ennek
a definicidja?

Valasz: A Bergman- és siilyozott Bergman-terekben a mérési ("sampling”) pontokbdl, illetve inter-
polalé pontokbdl alkotott sorozatokat din. alsé és felsd stirtiséggel jellemzik.

Legyen z,£ € D. A két pont pszeudohiperbolikus tdvolsdga a kovetkezdképpen adhaté meg:

E—z

p(2,8) = [2e(2)],  De(2)
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Tekintsiik az « kozépponti r sugari pszeudohiperbolikus korlapot: A(a,r) = {z € D : p(z,0) < T},
valamint legyen I = {2z} egy olyan sorozat, amelynek elemei az egységkorlapon vannak ¢és egymdstol
kiilénbozéek.

A T sorozat egyenletesen diszkrét ("uniformly discrete”), ha §(T') = inf;zx p(2;, 2) > 0.

Egy egyenletesen diszkrét T' sorozathoz rendeljiik hozzd a nr(a,r) szdmot, amely megmutatja, hogy
a T sorozat hany tagja van a A(a,r)-ben. Tekintsiik a kovetkezd kifejezést:

: fOT nr(a, s)ds
Dr(a, T ) = log %__1__:

A Dr(a,r) mennyiség gy tekintheté, mint az o kézéppontu r sugari pszeudohiperbolikus korlapban
levé sorozatbeli elemek szdmanak dtlaga az egység hiperbolikus teriiletre vonatkozdan.

A T sorozat alsé és fels6 (egyenletes) siiriségét (" upper and lower uniform densities of I'”) a kovetkezOképpen
definialjuk:

D, (T) = limsup sup Dr(e,7),
r—1 «a€D

D_(T') = lurn_glf ;IEI% Dr(a,r).

A szémitasokban sokkal hatékonyabb a kovetkezd ekvivalens definicié haszndlata. Legyen ismét T’
egységkorlapbeli pontokbdl 4116, egyenletesen diszkrét sorozat. Tekintsiik a co konstanst, amelyre 0 <
co < 1, és legyen

o A
2 co<|®a ()l <r 198 oG]

EF (Oé, T) =
log(7%7)
Ekkor
D, (T) = limsup sup Er(a,r).
r—=1 a€D
D_(I) = lllgl_:{lf éng Er(a,r).
Hivatkozésok:

1. A. Schuster, On Seip’s description of sampling sequences for Bergman spaces, Complex Variables,
42,2000, 4, 347-367.

2. K. Seip, Regular sets of sampling and interpolation for weighted Bergman spaces, Proc. Amer.
Math. Soc. 117 (1993), 213-220.

3. K. Seip, Beurling type density theorems in the unit disk, Invent. Math. 113 (1994), 21-39.

Megjegyzésekre adott valaszok

1. 79 1 < p <1 helyesen 1 < p < oc.

2. Vannak valéban konyvek, ahol a megjegyzéshen emlitett médon targyalja a transzlaci6 és a dil-
latacié hatdsét, de nagyon sok més cikkben és konyven az dltalam hasznalt médon jelenik meg, igy jobban
l4tszik az affin csoport hatdsa és az affin csoport U p f(z) = |a|='/2 f(a~ 'z —b) reprezentécdjanak hatésa
az L?(R) térre.

3. A megnevezések pontositdsit javitom a dolgozatban is.

4. Koszonom az észrevételt, 30-31-dik oldalon vett bizonyitdst valéban lehetett volna ilyen roviden is
indokolni.

5. A (2.13)-ban az £ helyett jobb lenne az £ -t {rni.

6. A 34. oldalon az els6 és a harmadik kiemelt formula végén az Osszegzés valéban m-re értendd.
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. A 34;_3 oldalon hidnyzik a negativ eldjel a kitevSben.
. Igen, a 344_5 szummadcié als6 limitje k = 1.
- A korlapra és a félsikra vonatkozé ”nem -Blaschke” feltételt kiilon nem definidltam, de a 2.12-ben
és a 2.26-ben leelendriztem specidlis sorozatokra ezek teljesiilését.

10. 49° az integral alatt x¢ helyett z! kell 4lljon.

11. A 4.2.2 tételt a javasolt médon is lehetett volna bizonyitani.

12. 602 g € A%-t akartam {rni.

13. A 3.4.1 definiciéban: ”Let us consider @ an open neighberhood of unity. We say that ¥ = {¥r}ren
is a bounded uniform partition of unity of size Q (Q-BUPU) if...”

14. A 3.4.3 lemmdban specifikdlnom kelett vonlna, hogy V az egység valamely nyilt kérnyezete.
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