Valasz Matolcsi Maté professzor ar opponensi véleményére

Elszor is szeretném megkoszonni Matolesi Maté professzor tirnak a részletes és
pozitiv hangvételid biralatat. Ugyancsak koszondm a tézispontok elfogadasat, illetve
az épitd jellegli kérdést, amelyre a valasz az alabbiakban keriil ismertetésre.

Kérdés: A Schinzel-Scmidt problémdban azt vizsgdljuk, hogy egy kompakt interval-
lumon értelmezett, nemnegativ, 1-re normdlt integrdli fliggvénynek az dnmagdval
vett autokonvolicidja legaldbb milyen sup-normdji. Ez eqy additiv kombinatorikai
kérdésnek egy folytonos vdltozatdnak tekintheté. Nem wvildgos, hogy létezik-e olyan
fligguény amely a kérdéses sup-normdt minimalizdlje (valdszinileg nem). Lehetséges-
e a szerzd dltal javasolt limesz elmélettel esetleg eqy objektumot taldlni, ami egy
minimalizdlo fliggvény természetes dltaldnositdsdnak tekinthetd?

Valasz: A Schinzel-Scmidt probléma lefrhaté az R/Z csoportban a [0,0.5] inter-
vallumon koncentralédé fiiggvényeken valdé optimalizaciés problémaként is. Mivel
a R/Z csoport kompakt ezért megprobalhatjuk alkalmazni az ilyen fliggvények
egy sorozatéra a disszertdciéban leirt limesz elméletet. Pontosabban: legyen {f; :
R/Z — RTU{0}}32, egy olyan mérhets fuggvény sorozat melyre [ f; = 1 teljestl és
az f; » f; konvolicié sup norméja a lehetséges legkisebb értékhez konvergal. Ekkor
a limesz elmélet alkalmazisa a kovetkezd pontokon akadhat el:

1) A disszertécid ezirdny legf6bb eredményéhez sziikséges hogy a fiiggvény sorozat
L%-bhen egyenletesen korlatos legyen. Ez azonban nem vilagos hogy feltehetd.

2) Kérdés az is hogy a sup normét mennyire érzi meg a limesz elmélet.

MindazonAltal jo esélyt latok ra, hogy a médszerek jobban raszabhatoak erre a
problémara. Ugy latom hogy az L-ben vett korlatossag feltételét el lehet hagyni
és helyettesithetd a sokkal gyengébb "tightness" feltétellel amelyben az f;-ket mint
valészintiségi valtozokat tekintjiik a R/Z valoszintségi mezdn.

A sup norma limeszben vald tanulmanyozésa is egy kidolgozast igényld kérdés. A
limeszre valo 6roklédés attol is fiigg mennyire robosztusan veszik fel az f;* f; sorozat
elemei a szuprémumhoz kozeli értékeket. Negativ példaként vegyiink egy olyan g;
fiiggvény sorozatot melyek random {0, 1} értékeket vesznek fel az R /Z csoport egyre
finomodé intervallum felosztasén egy 0-ban szimmetrikus modon. Ezen fiiggvények
autokonvolicidi egy nagyon kis helyen 1/2-hez kozeli ertéket vesznek fel de talnyomo
részben 1/4-hez kozeli értéket. Az autokonvoliciok limesze a konstans 1/4 fliggvény
amely elfelejti az eredeti szuprémumot.

A Matolcsi-Vinuesa cikkben talalhato szimulaciés eredmények alapjan én optimista
vagyok hogy a tightness feltétel teljestil és talan bizonyithat6 is. A suprémum
limeszben vald folytonossagaval kapesolatban pedig az az érzésem hogy elég csak
az alulrdl félig folytonossagot igazolni amely jO eséllyel teljesil itt és a graflimesz
elméletben mar el§jott. Természetesen ezen kérdések megvilaszolasa egy kutatasi
projekt targyat képezné és drommel folytatnam ennek a kitargyalasat.
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