Valasz Téth Arpad biralatara

Nagyon kdszonom Toth Arpadnak a doktori mi elolvasaséra forditott id6t és faradsagot, valamint
a vitara bocsatas tamogatasat. A biralatban a kovetkezd kérdés lett megfogalmazva:

A disszertacid eredményei, kulonosen tekintettel a 3., 5. és 6. fejezetre, mennyiben
illeszkednek a magasabb dimenziés problémakkal kapcsolatban Lang és Vojta altal meg-
fogalmazott altalanos sejtések korébe?

Vélasz: A diofantikus geometria klasszikus kérdéskorébe tartozik az algebrai gorbéken és mag-
asabb dimenzios Abel-varietasokon az egész- illetve racionalis pontok lehetséges strukturainak
karakterizacidja. Gorbék esetében olyan ismert diofantikus approximacios tételeket igazoltak,
mint Liouville tétele 1844-bdl, Thue tétele 1909-bdl, Siegel tétele 1921-bdl, Dyson tétele 1947-bél és
végul Roth tétele 1955-bél. Az egész- illetve racionalis pontok végességével kapcsolatos allitasok
kozul kiemelném Siegel eredményét és Faltings bizonyitasat a Mordell-sejtéssel kapcsolatban.
Lang [2] és Vojta [5] ezen eredmények magasabb dimenzids verzidival kapcsolatban fogalmaz-
tak meg sejtéseket.

A dolgozat 3. fejezetében elliptikus gorbék specidlis modelljeivel foglalkozunk. A Hflzl‘f csalad
esetében megmutattuk, hogy végtelen sok (a,b,c,d) € Z* esetén tudunk a gorbe egész pon-
tjai kozott 9-et talalni Ugy, hogy az z-koordinatak szamtani sorozatot alkotnak. Az eredmény
igazolasahoz arra volt szukségunk, hogy bizonyos elliptikus gorbék Mordell-Weil csoportjanak
a rangja pozitiv. Ebben az iranyban a Lang-Vojta sejtésekbdl kovetkezik az elliptikus gorbékre
vonatkozé Honda sejtés [1], azaz egy k algebrai szamtest felett értelmezett E elliptikus gorbéhez
tartozo bizonyos végtelen csalad esetében létezik univerzalis felsé korlat a fellépd Mordell-Weil
csoportok rangjara [4]. Amennyiben az E rovid Weierstrass alakja 42 = 23 + ax + b, akkor a bi-
zonyos csalad az Ey : dy?> = x3 + ax + b, angol szakirodalomban ez az Ggynevezett "quadratic
twist", erre nem tudok bevett magyar elnevezést.

Az 5. fejezetben Erdds-Graham tipusu diofantikus problémakkal foglalkozunk, amelyek hiperellip-
tikus gorbék egész pontjainak meghatarozasara vezetnek. Végességet az ilyen gorbék racionalis
pontjai esetében Faltings tétele szallitja adott szamtest felett. A Lang-Vojta sejtések alapjan itt
tobb is varhatd (megfelel feltételek teljestlése mellett), adott C' algebrai gorbe esetén
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is véges, itt Levin egy eredményét emliteném meg [3], amelyben a zardjelben emlitett megfeleld
feltételek megfogalmazasanak kérdése kertil el6.

A 6. fejezetben P(x) = R, alaku diofantikus egyenletekkel foglalkozunk, ahol P adott polinom,
R, pedig masodrendd rekurziv sorozat. Ebben az esetben szintén hiperelliptikus gorbékre lehet
visszavezetni a kérdést hasonldan, mint az 5. fejezetben.

Osszefoglalva a fentieket, a disszertécio eredményei szoros kapcsolatban vannak a Lang és Vojta
altal megfogalmazott magasabb dimenzios problémakra vonatkozoé sejtésekkel, a dolgozatban
véleményem szerint a 2. fejezetben szereplé Pethd problémaval kapcsolatos rész all kozel. Ebben
arészben a (2.1) formulaban megadott F(a, b, ¢) vizsgalatanal a cél olyan specidlis alacsonyabb
dimenzios objektum meghatarozasa, amelynél végtelen sok megoldas létezése mar garantalt.
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