Valasz Furedi Zoltan kérdésére

A harmadik rész eredményei tkp. a klasszikus Boole hélds tételek kiterjesztései egy mésik
sokat vizsgalt posetre, az alterek részben rendezett halmazara. Jol ismert, hogy a Sperner tétel
valamilyen értelemben MINDEN posetre kiterjeszthet$ (Dilworth tétel, Whitney szamok, stb.),
legalabbis a legtobb fontos posetre. A dolgozatban diszkutalt eredmények tobbsége bizonyara
kiterjeszthetéek a posetek joval szélesebb osztélyaira. Kérdésem: vannak e ilyen kutatasok
folyamatban, ismeretesek e nemtrivialis dltalanositasok?

Valasz: A kizart részposzetes problémék valoban értelmezhetéek mas alapposzetekben is.
Tobb cikk targyalja a g-elemi véges test feletti n-dimenzids vektortér altereinek poszetjét. A
sejtés itt is az, hogy tetszoleges P kizart poszet esetén a leheto legtobb P-t még nem tartalmazé
kozépso szint adja aszimptotikusan a legnagyobb P-mentes altérrendszert. Ilyen eredményekrol
szélnak az idevagd irodalom eddigi cikkei [5, 7]. Sudakov, Tomon és Wagner [6] vizsgaltdk
a kizart részposzetes probléma kapcsolatat a d-dimenziés racsban és a Boole-poszetben. Az
eredményiikre Gerbner Déniellel, Nagy Daniellel és Vizer Matéval adtunk egy rovidebb bi-
zonyitast [3], és egyben két dimenzdéban megvélaszoltuk egy-két konkrét poszetre a problémat.
Nagyon sok nyitott kérdés van még a témakorben.

Bar Fiiredi Zoltan kérdése inkabb a kizart részposzetes problémara vonatkozott, hadd
emlitsem meg, hogy a halmazrendszerek nyomaival kapcsolatos kérdések is vizsgalhatok altala-
nosabban. Egy L halé egy F' része szétzuz egy x € L elemet, ha minden y <; x elemhez van
olyan F-beli f, amire x A f = y. Rangfiiggyvénnyel rendelkez6 héldk esetében lehet vizsgélni,
hogy mekkora lehet a halé egy részhalmaza, ha nem ziz szét r-rangu elemet. Babainak és
Franklnak [1] vannak ezzel és a hél6 Mobius-fiiggvényével kapcsolatos tételeik.

Jeloljiik tr(A)-val azon elemek halmazat, melyeket A szétziiz L-ben. A Sauer-lemma egy
minimalisan erdsitett éllitasa (melyet Pajor [4] mondott ki el6szor) gy szdl, hogy tetszéleges F
halmazrendszer legaldbb annyi halmazt szétzuz, ahdny halmaz talalhaté F-ben. Ezt a kérdést
lehet tetszoleges haloban vizsgalni. Melyek azok az L haldk, amelyekben igaz a Sauer lemma,
azaz tetszbleges A C L-re teljesiil a [tr(A)| > |A| egyenl6tlenség? Babai és Frankl [1] adtak
erre elégséges feltételt, majd nemrégiben Cambie és tarsai [2] megfogalmaztak egy sejtést az
egyenlotlenséget teljesitd halok karakterizacidjara. Ez a sejtés még nyitott, és az altalam latott
specialis esteket targyalé bizonyitasok inkabb algebrai, mint kombinatorikai jellegtiek.
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