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Katona Gyula Y. doktori értekezése graf- és hipergraf-elméleti kérdésekkel foglalko-
zik. Két nagy részre van bontva, az els6¢ utak, Hamilton-utak és Hamilton-korok
extremalis problémaival foglalkozik, grafokban és hipergrafokban. FEzek régi és
gyakran vizsgalt kérdések grafokon, de a hipergrafos valtozatot csak az utobbi
néhany évtizedben kezdték szisztematikusan vizsgalni, nem kis részben Katona
Gyula Y. munkéssdganak koszonhetoen.

A masodik rész teljes parositasok altalanositasaival foglalkozik, féleg az igyneve-
zett (1, f)-paratlan részgréfok létezésével, méretével és strukturajaval, illetve kapc-
solodé problémakkal.

A dolgozat 11, tarsszerzokkel irt cikken alapul (Osszesen tobb mint 60 cikke van
a jeloltnek). A cikkek a téma elismert szakijsigjaiban jelentek meg.

A tovabbiakban roviden Osszefoglalom a disszertacié eredményeit. Nem fogom
a tételeket kimondani, a preciz allitasoknak nincs értelme egy ilyen osszefoglaloban,
sot még csak hivatkozni sem fogok a tételekre, csak a témakort from le.

A korok és utak talan a legtobbet vizsgalt grafok, de nincs egyértelmii altalanosita-
suk hipergrafokra. Az elsé részben a szerzo tobb ilyen altalanositést bevezet. Ezek
mara teljesen bevett fogalmak, a veliik foglalkozé cikkek nem is idézik a szerzo ere-
deti cikkeit.

Az elsé fejezetben foleg Dirac tipusu problémakat vizsgal a szerz6: milyen minima-
lis fokszam garantalja hogy egy hipergafban van Hamilton-kor, azaz olyan kor
ami a leheto leghosszabb? A fokszam is tobbféleképpen altaldnosithaté r-uniform
hipergrafokra, itt az (r —1)-elemi részhalmazok fokszamat vizsgéljak, ami a részhal-
mazt tartalmazé hiperélek szama. A fejezet alapjaul szolgald, Kierstaddal k6zos cikk
a szerz6 legtobbszor idézett cikke, de véleményem szerint nem ez a leger6sebb. Vi-
szont a felvetett problémat, illetve annak valtozatait sokan vizsgaltak, beleértve a
kombinatorika legnagyobb nevei koziil is tobbeket, mint példaul Rodl, Szemerédi,
Kiihn, Osthus, Schacht, Keevash.

Egy tovabbi vizsgalt kérdés az elsé fejezetben hogy hény hiperél garantalja a
Hamilton-kor 1étezését. A masodik fejezet azt vizsgdlja hogy hany hiperél kell ahhoz
hogy barmely £ hiperél elhagyasaval is maradjon Hamilton-kor. Ezt felhasznalva
javitja az elozo6 fejezet egy eredményét is.

Az elébbi kérdés feltehetd altaldanosabban is: adott egy r-uniform hipergraf H
és egy szam k, hany hiperél kell n csicson ahhoz, hogy barmely £ hiperélt elhagyva
a keletkez6 hipergrafban legyen egy H-val izomorf részhipergraf? Az r =2, H =
P, (4-cstcsu 1t) esetben ez nem csak egy kapcsoldd6 kérdés, hanem a mésodik
fejezetben vizsgalt kérdésre egy alsé korlatot ad. A harmadik fejezet ezt a problémat
oldja meg, elég nagy n esetén. Talan ez a leger6sebb eredmény a disszertacioban.



A 4. fejezetben utak kiilonboz6 hipergrafos altalanositasait vizsgalja a szerzo,
pontosabban azt hogy hany hiperél garantalja egy n pontu hipergrafban hogy az
tartalmaz egy k éli utat. Itt az ut hossza rogzitett, mig n lehet akarmi.

Az 6todik fejezetben csak grafokrol van szo; itt az vizsgalja a szerzo hogy legalabb
hény éle van egy Hamilton-tut-szaturalt n csicsu grafnak. Ez olyan graf amiben nin-
csen Hamilton-1t, de barmely élt hozzdadva kapunk egy Hamilton-utat. A 6. fejezet
ezt a problémat vizsgélja hipergrafokra. Mindkét esetben igaz, hogy a szaturalasi
problémakat inkabb fix grafra és nagy n-re vizsgaltdk, de ezek éppolyan természetes
kérdések.

A miésodik rész parositasokhoz kapcsolédd problémakkal foglalkozik. A 7. fe-
jezetben a szerzo olyan részgrafokat vizsgal, amik legalabb 2 élii utakbdl allnak, és
meghatarozza a legnagyobb méretét ezeknek. Ez a masik olyan tétel ami taldn a
disszertacié legerdsebb eredménye.

A 8. és 9. fejezetben adott egy f : V(G) — {1,3,...} figgvény. Olyan
részgrafokat kerestink ahol minden v pont foka egy paratlan szam ami legfeljebb
f(v). A 8. fejezetben ezek legnagyobb mérete van meghatérozva, a 9. fejezetben
egy ezekhez kapcsolodd struktira-tétel és algoritmus van.

A 10. fejezetben ennek egy altalanositasat vizsgalja a szerzo: itt minden pontra
elé van irva hogy paros vagy paratlan legyen a foka, egy adott fels6 hatarral. Itt is
van egy struktura-tétel, illetve tobb tétel az igynevezett elementaris grafokrol. Ezt
a komplikalt definiciét a szerzo kihagyta a tézisfiizetbdl, igyhogy én se megyek bele
a részletekbe.

A 11. fejezetben azt hatarozza meg a szerzd, hogy mikor lehet felbontani egy
multigrafot két olyan grafra, amikben minden pontnak paratlan a foka.

Egy kérdés: grafok esetében a Hamilton-ut részben azért kiilonosen érdekes mert
egy egyszerien definidlhato és kis méreti feszité részgraf. A dolgozat Hamilton-
utakkal (-korokkel, -lancokkal) kapcsolatos eredményei mennyire kiterjeszthet6k mas
feszit6 rész(hiper)grafokra?

Az értekezés jol megirt munka. Mivel méar megjelent cikkeket tartalmaz, nem
meglepd hogy kevés benne a hiba, akar elirasra, akar komolyabb hibdra gondolunk.
Az 1j részek, azaz az Osszekotd szovegek és a cikkek hatdsanak leirdsa, valamint
a bevezeto is gondosan van megirva. Kiilonosen tetszik ahogy a cikkek hatésat
bemutatja, néhany kulcsfontossagti késobbi eredményt leirva, de egyaltalan nem
torekedve a teljességre. Még jobb lett volna ha kikeriilnek a szovegbol azok a részek
ahol az eredeti cikkekben a korlatok élességét fejtegetik a szerzok, mivel mar tudjuk
hogy a késobbi eredmények ezeket a kérdéseket eldontotték. A cikkek valasztasa is
jol atgondolt, a szerzé két kiilonbozo szakteriiletét bemutatja, de azokon beliil jol
kapcsolodnak a kérdések egymashoz.

Osszefoglalva, a disszertécié bizonyitja, hogy a jelolt a téma kivalé szakértéje aki

sok 1j eredménnyel gazdagitotta a teriiletet. Tamogatom a disszertacié nyilvanos
vitara bocsatasat és javaslom a fokozat odaitélését.
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