Valasz Kiraly Tamas biralatara

El6szor is koszonom Kirdly Tamas alapos munkajat és a disszertaciomban szerepld
eredményeim pozitiv értékelését. EInézést kérek a nagyobb odafigyeléssel elkeriilhetd
hibakért, amik f6losleges eréfeszitéseket okoztak a biraloknak. Az 5.2 fejezetet valoban
okosabb lett volna elhagyni, magyar nyelven 6sszefoglald irasként elérhetd.

A kiemelt kérdésekre az alabbiak a valaszaim:

"1. Vizsgaltak-e a Picker-Chooser tipusu jatékok olyan elfogult valtozatat, ahol Picker
2-nél t6bb elemet valaszt, és abbdl Chooser adott szamut vesz ki?"

Igen, itt alapjaban kétféle altalanositas lehetséges. Az egyikben (a+b) elemet vélaszt
Picker, melybdl Chooser b-t tart meg €s a elem keriil vissza Pickerhez. Ezt hasznalta
Csernenszky Andras az alabbi cikkében:

The Picker—Chooser diameter game. Theoretical Computer Science, (2010) 411(40-42),
3757-3762.

Itt sikeriilt megmutatni, hogy a Picker-Chooser 2-atméré jatékban a=1-re Picker nyer, ha
b < (n/(16 logz n)'"2, mig Chooser nyer, ha b > 3n'?, elég nagy n-re.

Azaz hasonlo jelenség mutatkozik, mint a Maker-Breaker jatékban a felgyorsitds esetén.
Erdekesség, hogy elég az a=1 feltétel, nem vildgos viszont, van-e olyan jaték, ahol valamely
a=1, b-re Chooser, mig a=2, b'=2b-re Picker nyer.

Egy masik lehetséges altalanositdsban a=b. Picker két a elem{i halmazt jelsl ki a még
nem véalasztott pontokbol, melybél Chooser elveszi az egyik halmaz 6sszes elemét és
visszaadja Pickernek a masik halmaz elemeit. Ilyen tipust jatékokra adott korlatokat
vizsgaltunk Gyorffy Lajossal a [81] cikkben:

L. Gyérffy and A. Pluhér, Generalized pairing strategies - a bridge from pairing
strategies to colorings. Acta Universitatis Sapientiae, Mathematica, 8(2) (2016),
233-248.

"2. A disszertacidban szerepel, hogy a Beck sejtést azota megceafoltak. Van-e esetleg
valami gyengébb sejtés, ami még igaz lehet?"

Igen, nagyon sok esetben van esély erre. A legkézenfekvdbb az elfogult Chooser-Picker
jatékra adandd Erdés-Selfridge tipusu tétel lenne. Az a=b=1 esetet Bednarska--Bzdega
bizonyitotta, mig Csernenszky Andras fenti cikkének 5. lemmaéja részeredményt ad:

Picker nyeri a Chooser-Picker (1:b) elfogult jatékot a H=(V(H), E(H)) hipergrafon, ha
v/(b+1) X sepm 2 MV < 1, ahol v=|V(H)|.

Itt a cél a feltétel 2 yepm) 2 t141b} < | alakja lenne, illetve Picker nyerése teljes

altalanossagban a X 4e gy (1+a) F4V% < ] feltétel esetén tiinik realis célnak. Ezen kiviil
felmeriil a Hales-Jewett jatékok, Snaky, fokszamjatékok stb. Chooser-Picker formai.



"3. Az 5.6. fejezetben a tételek becsléseket adnak a diszkrepanciara. Vannak-e
algoritmikus eredmények a vizsgalt esetekben a diszkrepancia hozzavetdleges
minimalizalasara?"

Altalaban szinte semmit nem tudni errél, hiszen ezek nem is NP-beli kérdések. (Sziikség
lenne a regularitasi lemma kiiktatasara stb.) Egyetlen specidlis esetben tortént elorelépés,

Gishboliner, L., Krivelevich, M., & Michaeli, P. (2022) Discrepancies of spanning trees and
Hamilton cycles. Journal of Combinatorial Theory, Series B, 154, 262-291.

egyik eredménye értelmezhetd ugy, hogy a fadiszkrepancia kiszdmolhaté konstans erejéig
elég nagy grafosztalyra.

Ok a 20. lemma egyfajta megforditasat lattak be. A szamunkra relevans formaja ennek az
eredménynek a kdvetkezo:

Az On. balanced 2-separation a V(G) ponthalmaz felbontésa 4, B és S diszjunkt halmazokra
ugy, hogy 4 és B kozt nincs €l €s |S|=s. Legyen s(G) az a legkisebb szadm s melyre van ilyen
felbontés. (Adott s esetén a felbontas 1étezése NP-beli, azaz valamennyire kezelhetd, de az
nem vilagos, hogy s(G) kiszamitasa P-beli lenne.)

Theorem 1.1 (Gishboliner et al, specidlis esetre kimondva) Van olyan C > 0 konstans, hogy
az alabbi all. Ha a G graf 3-0sszefiiggd vagy 2-6sszefiiggd és s(G) > Cv(G)"?, akkor a G graf
fadiszkrepanciaja > s(G)/C.
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