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Az értekezés témadja egy és kétszemélyes pozicids jatékok, ami szdmos nehéz
témahoz kapcsolddo problémat foglal magaba, a kérdések algoritmikus vizsgalatatdl a
kétszemélyes jatékok segitségével kaphatd szinezésekre, részgrafok és
részhipergrafok létére, stb. vonatkozé eredményekig. Erdekes, hogy a kétszemélyes
jatékokra vonatkozo kérdések gyakran nagyon nehezek, ezért tiszteletet
parancsoldak, bar a kutatasok fésodratdl kissé tavolabb vannak. A legteljesebb
vizsgalaok a 2. és az 5. fejezetben talalhatdk, de a véleményem szerint legszebb a 4.5
tétel. De miel6tt valamennyire is végig mennénk a fejezeteken, egy nagyon zavard
dologra hivnam fel a figyelmet. A szerz6 a sajat eredményeihez, a konkrét tételekhez
nem adja meg a referenciat. (Hogy ezek sajat eredmények, arra is csak a referencia
hianya utal, de hogy melyik cikkben jelenik meg a tétel, az csak kényelmetlen
keresgéléssel allapithaté meg.)

Az els6, bevezetd fejezet utan a masodik — elsé tartalmi — fejezet érdekes kapcsolatot
vizsgal szinezések és pozicios jatékok kozott. Az példaul régdta ismert, hogy
hipergrafok 2-szinezhet6sége (B-tulajdonsdga) NP-nehéz probléma.

A szerz6 megmutatja, hogy egy egyszer(i rombolo stratégia alapjaul szolgalé — bar
ahhoz nem feltétlenl szlikséges — parositds megtaldlasa is NP-nehéz. Ez mar
onmagaban is érdekessé teszi parositasok vizsgdlatat. A sok kilonféle parositasokra
vonatkozo tétel koziil talan a 2.10.tétel a legnehezebb, amiben Beck régi tételét
javitja meg jelentésen. De szép eredmények talalhatok a klasszikus amé6ba, vagy az
ugynevezett kigyojaték nyerd stratégiajarol, annak létezésérél vagy nemlétérdl a jaték
kiilonb6z6 valtozataiban, példaul attél figgden, hogy nyerni akarunk, vagy csak a
masik jatékos nyerését megakaddlyozni. Itt is szdmos probléma NP-nehézségét sikeril
megmutatni.

A harmadik fejezetben — masodik fejezet a tézisekben, és egyben ez a masodik
tartalmi fejezet — kétszemélyes jatékok elfogult és felgyorsitott verzidi keriilnek
vizsgalat targydvd, amikor egyik vagy mindkét jatékos egyszerre tobbet is [éphet. Ezek



a valtozatok a jatékok nagy kedvel6i szamara érdekesek elsésorban. Ebben a
fejezetben két jaték esetén taldlhatunk ilyen eredményeket, egyrész amikor egy
grafban az élek valasztasaval kis atmérdjd részgrafot akarunk kivalasztani, illetve a
klasszikus Shannon-féle kapcsoldjatékban. A tételekben elégséges feltételeket
talalunk az épité illetve a rombold nyeré stratégiajanak létezésére. Kiemelném a 3.5
tételt, ami meghatarozza a masodik jatékos |[épésméretétdl fliggden, hogy kinek van
nyerd stratégidja, az épit6 nyer, ha b <n/8logn, a rombold pedig, ha b > n/logn.
Orémteli, hogy sikeriilt nagysagrendileg meghatarozni a kritikus b értéket, de
bosszantd, hogy nem pontosabban. Itt kérdezem, hogy van-e javitas azota, illetve
van-e sejtés a kritikus b értékre?

A negyedik fejezet szintén a pozicids jatékok kedvelSinek szdl. Ahogy a tézisekben all,
jatékok idébeli kiterjesztéseirdl szol. Ez azt jelenti, hogy az elhelyezett ,figurak” a
malomhoz hasonldan tovabbi lépéseket tehetnek, illetve a jaték ugymond kezdése
el6tt is torténnek bizonyos |épések. Az egyik legszebb eredmény a 4.1. tétel, amiben
nemcsak megjavitjak Hefetz eredményét, de Baloggal k6z6sen meghatdrozzak a
pontos klisz6bértéket a nyeré stratégia |étezésére a minimalis fokszamrol sz616
jatékban. Ez talan a legnehezebb, legtetszet6sebb bizonyitas a disszertacidban,
kiilonb6z6 mddszerek, példaul a jol bevalt discharging method kerlilnek lGgyes
alkalmazasra. A fejezet masodik részében a nagyon nehéz Kaplansky jaték bizonyos
verzidjara kap a szerz6 sulyfiggvények alkalmazasaval becsléseket, de itt még nagyon
messze vagyunk a viszonylag pontos eredményektdl is.

A szinezésekrél sz616 6todik fejezet talan a legizgalmasabb, amit a graf és hipergraf
szinezések gazdag irodalma is magyardz Ebben a fejezetben el6szor a véletlen mohd
algoritmussal és egy linearis algebrai modszer segitségével talal a jelolt hipergraf 2- és
k-szinezéseket. A mohd algoritmussal kapcsolatban elért érdekes, bar nem
kiilondsebben nehéz eredmények egy egyszerz6s Random Structures and Algorithms
cikkben keriltek publikaldsra.

A linedris algebrai Kronecker-Capelli tétel mar Fliredi és masok is alkalmaztak pl a
Konig tétel bizonyitdsara, az 5.2 fejezetben ebben az iranyban taldlhatunk tovabbi, az
eddigieknél er6sebb tételeket.

Az egyik alfejezet a hires nyaklanc problémaval és tovabbi rokon kérdésekkel is
foglalkozik.

Erdekes eredmény az 5.11 tétel ami H-t elkeriil§ szinezésekkel, illetve ezen probléma
komplexitasdval foglalkozik. meghatarozza azt H-tél fiiggben: néhdny kicsi graftol
eltekintve mindig NP-nehéz. Az 5.13 tételben véletlen grafokban vizsgalja az ilyen



feszitett H-t elkeriil6 kromatikus szamot. A fejezet végén még néhany szép tételt
bizonyit a szerz6 grafok diszkrepanciajardl, de ezek ismertetésétél — bonyolultsaguk
miatt- inkabb eltekintek.

Osszefoglalva: a disszertacid sok érdekes eredményt tartalmaz a népszerd egy-és
kétszemélyes pozicios jatékok elméletében, és bar kiugrd tétel nincs kozottik,
egységes jo szinvonaluk el6re viszi a téma kutatdsait. Mindezek alapjan véleményem
szerint a disszertacio eleget tesz az MTA doktori értekezésekkel szemben tamasztott
kovetelményeknek, nyilvanos vitara valé bocsatasat javaslom.
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