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Dr Biré Andras opponensi véleménye cgy ¢rdckes kérdést vet fel, amely a doktori md 1. és 4.
fejezetének f6 eredményeihez kapcsolodik és tovabbi kutatasok alapjaul szolgalhat.

A kérdés a magas rangii diofantikus egyenletek primekbdl 4ll6 megoldas-halmazainak egyenletes
eloszlasara vonatkozik, amennyiben a megoldas-halmazokat egy véges mértéktérbe képezziik le
ergodikus transzformaciok segitségével. Pontosabban igy fogalmazhaté meg; Legyen (X, u) egy
véges mérhetd tér, és legyen 17, . .., 1), felcserélhetd, mértéktartéd transzformdaciok teljesen ergodikus
csaladja. Igaz-e hogy majdnem minden z € X pontra, az orbitok
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aszimptotikusan egyenletesen oszlanak el az X térben amint A — oo, feltéve hogy pozitiv definit Q
polinom rangja elég magas a fokdhoz képest, és A egy sziikséges kongruencia feltételt kielegit?

Erre a kérdésre pozitiv valaszt adott a Q(p1,...,pn) = p‘f +...+p% specialis esetben a Anderson et
al. cikke: "On the ergodic Waring Goldbach problem." J. Funct. Anal. 282.5 (2022). A cikkben leirt
modszerek kiterjeszthetének tiinnek altalanos, nem-diagonalis, magas rangi diofantikus egyenletekre
is. Ez a kovekez§ észrevételeken alapszik.

Az ugy nevezett "minor arcs" becslések egyenletes becslést biztositanak a prim megoldashalmazok
Fourier transzformaltjara. Ez lehetové teszi Fourier transzformalt egy aszimptotikus felbontasat,
hasonléan az egész megoldasok esetéhez. Ez mar igazolja a prim-racspontok aszimptotikus egyenletes
closzlasat a {Q = A} szinthalmazokon (ill. azok vetiiletét a {¢Q = 1} szinthalinazon), amennyiben
az Un. singularis sor nem tiinik cl, ami clérhetd a A paraméter cgy a @Q polinomtél fiiggs maradék-
osztalyra valé megszoritasaval. Az aszimptotikus felbontas az alapja azoknak a maximalis illetve
oszcillacios becsléseknek is amelyek az Q » orbitok egyenletes eloszlasat igazoljak . Tovabba, az ajabb
médszerek alkalmazésaval (Liv-Zhao: "On forms in prime variables." Trans. AMS 37612 (2023})), ele-
gendd ha a polinom rangja exponencialisan nagy a fokahoz képest, hasonléan mint az egészek korében.

A részletes bizonyitashoz pontos becsleseket kell adni bizonyos primekbdl allé exponencidlis
bsszegekre, azonban a "major arcs" esetben a Siegel-Walfisz tétel segitségével ezek varhatoan vissza
vezethetdek klasszikus exponencialis Gsszeg becslésekre.

Hasonlo eredmények varhatéak Q(pi,...,pn) = 0 primekbdl allé6 megoldas halmazokra is, amennyi-
ben (Q egy megfelelden magas rangii paratlan fokua egesz egyiitthatés homogén polinom, amely kielégit
bizonyos lokalis (mod p) feltételeket. Ebben az esetben varhatoan az
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"orbitok" aszimptotikusan egyenletesen oszlanak el az X térben amint N — co. Egy elégséges
(globalis) feltétel lehet hogy ha van végtelen sok p € P* amelyre Q(p) = 0 de VQ(p) # 0, azaz van

végtelen sok primekbdl 4llé6 nem-szingularis megoldas.
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