Véalasz Vigh Viktor biralatara

Naszodi Marton jelolt

Nagyon koszondém Vigh Viktornak a dolgozat gondos olvasésat és értékelését.

A biral6 elsé kérdése az, hogy az 1. fejezetben haszndlt kombinatorikus technikdnak —
az 1.8 lemmat haszndlva — van-e kapcsolata a Bdrdny—Larman-féle sapkafedési tétellel. Igen,
nagyon szoros a kapcsolat, amit itt részletesen kifejtek.

Egy K konvex test metszetét egy féltérrel hivhatjuk sapkdnak. Tébbféle modon kapott
sapkat is lehet hasznéalni. Egyrészt tekinthetjiik azokat, melyek térfogata evol(K) valamely
e € (0,1) szamra, masrészt azokat, amelyeknél a féltér hatarolé H hipersikja a K egy tamasz-
hipersikjanak adott tavolsagu eltoltja, harmadrészt pedig az olyan sapkakat, melyeknél H
az %K test egy tamaszhipersikja (ahol A > 1, és a féltér nem tartalmazza %K -t). Ezek a
kiilonbo6z6 sapka-fogalmak valamelyest atjatszhatok egymasba, ahogy az Barany és Larman
munkaibol vilagosan kideriil.

Mi a harmadik tipusu sapkaval foglalkozunk, persze feltételezve, hogy K a belsejében
tartalmazza az origot. Adott A esetén ezen sapkak csaladjéanak keressiik egy kis elemszamu
T lefogd ponthalmazat azért, hogy ezéltal egy kevés csiicesal rendelkezd konvex politoppal
(P = conv(T)) kozelitsiik K-t.

A Sapkafedési tétel hasznalata is pontosan ez: sapkak csalddjat lehet segitségével haté-
konyan lefogni. A két modszer kozott két kiilonbség van. A kisebbik az, hogy a Sapkafedési
tétel, ahogyan eredeti valtozataban ki van mondva, térfogattal adott sapkakkal foglalkozik,
mig mi, tekintve, hogy P C K C AP alaku kozelitést keresiink, ezért a harmadik tipusia-
kat vizsgéljuk. Ez a kiilonbség még athidalhato lenne a sapka-tiptsok kozotti fent emlitett
‘atjatszassal’. A nagyobb kiilonbség az, hogy a Sapkafedési tétel csak nagyon kis térfogatu
sapkakat kezel, a feltételei kozott szerepel, hogy € < (2d)~2?. Ezért azzal csak nagyon finom
kozelitést tudunk elérni.

A birdl6 masodik kérdése az, hogy madosithato-e a 4. fejezetbeli, gombhoz kézeli, de
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politop legyen. Igen.
Ugyan nem ismert olyan altalanos allitas (bar nagyon érdekes lenne), hogy tetszéleges K
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lis elemszamaval. Ha kicsit nagyobb gombsapkék csaladjat tekintjiik, a lefogé ponthalmaz



minimalis elemszama ugyan csokken, de d-ben, a dimenzidban, exponencialisan nagy marad.
Marpedig ha K-t olyan politoppal kozelitjiik finoman, amely tartalmazza a tiiskék csticsait,
kicsit nagyobb gémbsapkaban. Ezen kicsit megnovelt gémbsapkék csaladjanak is exponen-
cidlisan nagy a lefogési szama, sét, tetszélegesen kozel lehet az eredeti gombsapka-csalad
lefogési szdméahoz.

Megjegyzem, hogy a konstrukcié kicsit alaposabb vizsgalatabol az is kidertil, hogy elér-
hetd, hogy a kozelité politép azon csiicsainak a megvilagitasi tartoménya, amelyek K-nak
tiiskecsucsai voltak, része legyen a K-nal kapott megviladgitasi tartomanynak. Ehhez az kell,
hogy a gdmbbdl is sok pontot valasszunk elérve, hogy (hasonléan K-hoz) a kapott P politop-
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Ezéltal a megvilagitasi szamokra azt kapjuk, hogy i(P) > i(K).
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