Valasz Toth Géza biralatéra,

El6szor is nagyon koszoném Téth Gézanak az értekezésem alapos attanulmanyo-
zésat és értékes megjegyzéseit.

A biralat egy konkrét kérdést fogalmaz meg, amelyet az alabbiakban felidézek
és megvalaszolok.

Kérdés:
Viogn
o

a < Ha(n) < Hy(n) < Hs(n) < ... gﬂ%

Az vilagos, hogy minden k-ra Hi(n) < B2, de valéban ismert, hogy van egy uni-
verzélis 3, amelyre Hy(n) < B% minden k-ra és elég nagy n-re?

Valasz: Az idézett sor valoban kétértelmd. Amit szerettem volna allitani, az a
"gyenge" valtozat:

Viogn

n2

o’ < Ha(n) < Hy(n) < Hs(n) < ...,
Tovabb4 minden k > 4 esetén Hy(n) < B~ alkalmas, esetleg k-tol fiigg6 3 konstans-
ra.

Tehat a kérdés értelmezhets gy is, hogy: Mit tudunk az erds valtozatrsl? Iletve
milyen fels6 becslés ismert Hy(n)-re? Illetve az ismert B2 alaki becslések konstansa
hogyan fiigg k-t61?

El6szor nézzitk Hy(n) trivilis felss becslését. Feltessziik, hogy az U alaptarto-
many egy egységnégyzet. Osszuk fel U-t ¢ darab egybevago téglalapra, ahol 3¢ < n.
C-ta {251, 222 13 605y elemének valasztjuk. A skatulya-elv szerint lesz olyan
kistéglalap, ami tartalmaz pontnégyest a tetszélegesen elhelyezett n pontunk ko-
ziill. Ezek konvex burkanak teriilete legfeljebb ;. Igy Hy(n) < - Ugyanez a
gondolatmenet altalanos indexre azt adja, hogy Hj(n) < :—:i

Ez a becslés mar W. Schmidt szaméra ismert volt, aki bevezette a Hy(n) para-
métert. A paraméterré] szinte semmi Gjat nem tudunk Schmidt Gttor6 munkassagan
til. De a felss becslés tekintetében egy viszonylag 4j eredmény van: Rishikesh Gaj-
jala, Jayanth Ravi, Improved upper bounds for the Heilbronn’s Problem for k-gons,
Proceedings of the 36th Canadian Conference on Computational Geometry (CCCa
2024), Brock University, St. Catharines, Canada, 153-157.

Gajjala és Ravi belatja, hogy Hy(n) < 2+o(2). Altalanosan Hy(n) < E240(L).
A bizonyitas elemi geometria és kombinatorika, Az eredmény egy nagyon csekély
javitas a trivialis becsléshez képest.

Osszefoglalva: Nem tudom, hogy az erés véltozat igaz-e. Ezt cafolni se tudom.
J6 kérdés tovabbi kutatasok dszténzésére.

Még egyszer koszonom Téth Géza munkajat és pozitiv véleményét.
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