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A MTA III. osztálya részére

Opponensi vélemény Solymosi József

”
Geometriai problémák az addit́ıv kombinatorikában”

ćımű doktori értekezéséről

Az értekezés kombinatorikus számelméleti és kombinatorikus geometriai eredmé-
nyeket tartalmaz. Az értékelésben az első témára szoŕıtkozom, egyrészt mert ott talál-
hatók az általam legtöbbre tartott gondolatok, másrészt mert az többségében saját
dolgozatokon alapul, a geometriai rész pedig többségben társszerzősökön.

A számelméleti rész két témával foglalkozik: Szemerédi nagy tételének kicsinośıtása,
és az összeg-szorzat kérdés.

Igen messze vagyok attól, hogy a Szemerédi tétel bizonýıtását megértsem, de nem
olyan reménytelenül messze, mint pár éve, és ez nagyrészt Solymosi idetartozó munkáinak
köszönhető.

Aki ma
”
Szemerédi tételt” mond, különböző jellegű (és sok embertől származó)

tételkonglomerátumra gondol. Ezek mélyén a gráfregularitás és a
”
removal lemma”

variánsai rejlenek (igazán kitalálhatna valaki erre egy jó magyar szót), felsźınén pe-
dig az olyan álĺıtások, hogy egy elég sűrű struktúra tartalmaz nagy szabályos részt;
ennek archet́ıpusa az eredeti 1975-ös Szemerédi tétel. Az út a mélyből a felsźınre nem
triviális (bár nem mérhető a mélyben levő tételekhez). A

”
felsźıni” tételek levezetésének

különösen elegáns példáit adja Solymosi pár esetben: négyzet a négyzetrács részeiben,
számtani sorozat kis gráfösszegű halmazban.

Az összeg-szorzat kérdésben mindmáig csak részeredmények vannak, és ezeket fur-
csa módon számtalan különböző módszerrel érték el. Ezek közül a leginkább mini-
malista Solymosié, abban az értelemben, hogy az alapstruktúrának, ahol az összeadás
és szorzás értelmezve van, a legkevesebb tulajdonságát használja ki. Ezzel nemcsak
komplex számokra adódik azonnal becslés, hanem mátrixokra is kiterjeszthető a tétel;
amennyire tudom, ez más megközeĺıtésekre nem teljesül.

A mai világban a kutatók többsége új́ıtani törekszik, új fogalmakat bevezetni és új
kérdéseket felvetni. Ennek nyomán a tudomány kezd egy átláthatatlan roncstelepre ha-
sonĺıtani, ahol egyre nehezebb tudni, mi igaz és mi nem, azt pedig végképp reménytelen,
hogy mi ismert és mi nem. Nagyra értékelem, ami az ellenkező irányba hat, meg-
találja a jelenségek léırásának természetes eszközét, a kiterjesztés természetes kereteit,
és főképpen a szép

”
könyv” bizonýıtásokat, amelyekben Solymosi művei bővelkednek.



A disszertáció felülmúlja azokat az értekezéseket, amelyek elb́ırálásában az utóbbi
években valamilyen minőségben résztvettem, a doktori követelményeket fényesen tel-
jeśıti.

A dolgozat vitára bocsátását és a fokozat odáıtélését sźıvből javaslom.
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